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Bul metodikalıq qollanba joqarı oqıw orınlarının` matematika fakulteti talabaları, 
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«Parametrli ten`lemelerdi sheshiw usılları» temasında jazılg`an bolıp, bunda 

parametrli ten`lemelerge  ko`p mısallar keltirilip metodikalıq jaqtan teren` izertlew 

arqalı sheship ko`rsetilgen.  

Metodikalıq qollanbada sızıqlı parametrli ten`lemelerdin` sheshiliw usılları, 

parametrli kvadrat ten`lemelerdi sheshiwdin` 10 tu`rli jag`dayları keltirilip, olardın` 

ha`r bir tu`rine mısallar keltirilgen, parametrli ratsional ha`m irratsional ten`lemelerdi 

sheshiwde bir neshe mısallar arqalı tu`sindirilgen. 
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Kirisiw 
 

 

Bul qollanbada matematika kursında ushırasatug`ın parametrli ten`lemelerdi 

sheshiw ushın kerek bolg`an tiykarg`ı bilimler sisteması haqqında, sonday-aq 

olardın` sheshimlerin tabıw haqqında so`z ju`rgiziledi. Ko`binese oqıwshılar sızıqlı, 

kvadrat, ratsional, irratsional ten`lemelerdin` sheshimlerin tabıw boyınsha ulıwma 

tu`siniklerge iye bolsa da, parametrli ten`lemelerdi sheshiwde ko`p qa`teliklerge jol 

qoyadı. 

Qollanbada parametrli ten`lemelerdi sheshiwde ten` ku`shli almastırıwlar 

arqalı sheshiw usıllarına ken` orın berildi. Parametrli ten`lemelerdi sheshiwde 

parametrge baylanıslı olardı izertlew arqalı durıs sheshimlerin tabıwg`a ja`ne 

ten`lemenin` mu`mkin ma`nislerinin` oblastın tabıw arqalı sheshiwge u`lken kewil 

awdarıldı. Qollanbada: «Birinshi da`rejeli sızıqlı parametrli ten`lemelerdi sheshiw 

usılları», «Parametrli kvadrat ten`lemelerdi sheshiw usılları», «Parametrli ratsional 

ten`lemelerdi sheshiw usılları», «Parametrli irratsional ten`lemelerdi sheshiw 

usılları»,  bo`limlerge bo`linip ha`r bir bo`limge jeterlishe  mısallar metodikalıq 

jaqtan anıq etip parametrlerge baylanıslı izertlenip  sheship ko`rsetildi. 

Solay etip, bul metodikalıq qollanbada parametrli ten`lemelerdi sheship 

u`yreniw boyınsha bilim ha`m a`meliy ko`nlikpelerdi teren`lestiriw maqset etip 

qoyılg`an bolıp matematikag`a qızıqqan oqıwshılarg`a arnalg`an. Metodikalıq 

qollanbadan sabaq waqtında, fakul`tativ sabaqlarda, do`gerek sabaqlarda, 

matematikanı teren`nen oqıtatug`ın akademiyalıq litseylerde, kollejlerde, 

pedagogikalıq instituttın` talabaları ha`m oqıtıwshıları sonday-aq orta mekteptin`  

mug`allimleri paydalanıwları mu`mkin. 

Bul metodikalıq qollanbanın` tiykarg`ı maqseti – oqıwshılarg`a parametrli 

ten`lemelerdi tu`rlerine qaray ha`r qıylı tu`rlerge bo`lip, ha`r bir tu`rge bir neshe 

mısallar sheship ko`rsetiw arqalı parametrli ten`lemelerdi qa`tesiz sheshiwdi ha`m 

olardın` teren` bilimge iye bolıwına ja`rdem ko`rsetiw bolıp tabıladı. 
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§1. BİRİNSHİ DA`REJELİ  
SIZIQLI PARAMETRLİ TEN`LEMELERDİ SHESHİW USILLARI 

 
 

Meyli , ,x a b  o`zgeriwshilerine iye bolg`an ( , , ) 0f x a b = ….(1) ten`lemesi berilgen 

bolsın. 

Eger de a ha`m v nın` ha`r bir haqıyqıy ma`nisi ushın usı ten`lemeni x ke qarata 

sheshiw ma`selesi qoyılsa, onda (1)-ten`leme x o`zgeriwshisine iye parametrli ten`leme 

dep ataladı.  

(1)- tu`rindegi ten`lemeni sheshiw degenimiz bul parametrlerdin` ha`r bir 

ma`nisi ushın usı ten`lemeni qanaatlandıratug`ın x tın` ma`nislerin tabıw degen so`z. 

ax b= ………..(2) tu`rindegi ten`leme birinshi da`rejeli sızıqlı parametrli ten`leme 

delinedi, bunda a ha`m b- parametrler, x - belgisiz shama. 

Birinshi da`rejeli sızıqlı parametrli ten`lemeni sheshiwde to`mendegi eki jag`day 

qarap shıg`ıladı: 

1-jag`day: x belgisiz shamanın` koeffitsienti bolg`an a parametri a=0 bolg`an 

jag`day ushın (2)- ten`leme sheshiledi. 

2-jag`day: 0≠а  jag`dayı ushın (2)- ten`leme sheshiledi. 

Birinshi da`rejeli sızıqlı parametrli ten`lemelerdi sheshiwdi qarap shıg`ayıq: 

1-mısal: a parametrinin` barlıq ma`nisleri ushın 5ax =  ten`lemesin sheshin`. 

Sheshiw:  Eger a=0 bolsa, 5050 =⇒=⋅ х boladı, demek bul jag`dayda ten`leme  

sheshimge iye emes. Eger 0≠а  bolsa, 
а

хах
5

5 =⇔=  

Juwabı: 0=а bolsa ∅∈х , 0≠а bolsa 
а

х
5=  

2-mısal: a parametrinin` barlıq ma`nislerinde ааах −= 2 ten`lemesin  

sheshin`. 

Sheshiw: Eger 0=а bolsa, 0000 =⇒=⋅ х  bul jag`dayda ten`lemenin` sheshim- 

leri barlıq haqıyqıy sanlar ko`pligi boladı. Eger 0≠а bolsa, 

( )
1

12
2 −=−=−=⇔−= а

а

аа

а

аа
хааах  boladı. 

Juwabı: 0=а bolsa Rх∈ , 0≠а bolsa 1−= ах  

3-mısal: a parametrinin` barlıq ma`nislerinde ( ) 112 −=− аха  ten`lemesin 

sheshin`. 
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Sheshiw: Eger ( )( ) 




=
−=

⇔=−+⇔=−
1

1
01101

2

12

а

а
ааа  

11 −=а  ma`nisin berilgen ten`lemege qoysaq 2020 −=⇒−=⋅ х  demek bul 

ma`niste berilgen ten`leme sheshimge iye emes. 

12 =а  ma`nisin  berilgen ten`lemege qoysaq  0000 =⇒=⋅ х  demek bul ma`niste 

ten`lemenin` sheshimleri barlıq haqıyqıy sanlar ko`pligi boladı. 

Eger 012 ≠−а  bolsa, ( ) ( )( ) 1

1

11

1

1

1
11

2
2

+
=

+−
−=

−
−=⇔−=−

ааа

а

а

а
хаха  

Juwabı: 1−=а bolsa ,∅∈х  1=а bolsa ,Rх∈  1±≠а  bolsa 
1

1

+
=
а

х  

4-mısal: a parametrinin` barlıq ma`nislerinde ( ) 49632 22 −=−− ахаа  

ten`lemesinin` jalg`ız bir korenin tabın`. 

Sheshiw: Eger 




=
−=

⇔=−−
9

7
0632

2

12

а

а
аа  boladı. 

71 −=а ma`nisin berilgen ten`lemege qoyamız 0000 =⇒=⋅ х  demek bul 

ma`niste 

ten`lemenin` sheshimleri barlıq haqıyqıy sanlar ko`pligi boladı, bıraq bul berilgen 

sha`rtti qanaatlandırmaydı. 

92 =а  ma`nisin berilgen ten`lemege qoyamız 32049810 =⇒−=⋅ х  demek bul 

ma`niste berilgen ten`leme sheshimge iye emes. 

Eger 06322 ≠−− аа  bolsa 
( )( )
( )( ) 9

7

79

77

632

49
2

2

−
−=

+−
+−=

−−
−=

а

а

аа

аа

аа

а
х  

Juwabı: 9,7 ≠−≠ аа bolg`anda 
9

7

−
−=
а

а
х  

5-mısal: a parametrinin` qanday ma`nislerinde ( ) 27183 32 −=−+ ааа  ten`lemesi 

sheksiz ko`p sheshimlerge iye boladı. 

Sheshiw: Eger 




=
−=

⇔=−+
3

6
0183

2

12

а

а
аа  boladı. 

61 −=а  ma`nisin berilgen ten`lemege qoyamız 24302430 =⇒=⋅ х  demek bul 

ma`niste berilgen ten`leme sheshimge iye emes. 
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32 =а  ma`nisin berilgen ten`lemege qoyamız 0000 =⇒=⋅ х  demek bul 

ma`niste  ten`lemenin` sheshimleri barlıq haqıyqıy sanlar ko`pligi boladı. 

Juwabı: 3=а  bolg`anda berilgen ten`leme sheksiz ko`p sheshimge iye boladı. 

6-mısal: a parametrinin` qanday ma`nislerinde ( ) 910632 22 ++=−+ аааа  

ten`lemesi sheshimge iye bolmaydı. 

Sheshiw: 




=
−=

⇔=−+
7

9
0632

2

12

а

а
аа  boladı. 

91 −=а  ma`nisin berilgen ten`lemege qoyamız 0000 =⇒=⋅ х  demek bul 

ma`niste 

ten`lemenin` sheshimleri barlıq haqıyqıy sanlar ko`pligi boladı. 

72 =а  ma`nisin berilgen ten`lemege qoyamız 12801280 =⇒=⋅ х  demek bul 

ma`niste berilgen ten`leme sheshimge iye emes. 

Juwabı: a=7 bolg`anda berilgen ten`leme sheshimge iye bolmaydı. 

7- mısal: а
х

=
+ 2

1
 ten`lemesin sheshin`. 

Sheshiw: MMO: 2−≠х . аахааха
х

2112
2

1 −=⇔=+⇔=
+

  parametrli ten`lemeni  

sheshemiz: 

1) eger 0=а bolsa, onda ∅∈х boladı. 

2) eger 0≠а  bolsa, onda 
а

а
х

21−=  boladı. 

3) 2−=х  bolg`andag`ı a parametrinin` ma`nisin anıqlaymız, onın` ushın x=-2 

ma`nisin аах 21−= ten`lemesine qoyamız, sonda 10212 =⇒−=− аа boladı, demek 

x=-2  bolatug`ın a parametrinin` ma`nisleri joq. 

Juwabı: a=0 bolsa ,∅∈х  0≠а bolsa 
а

а
х

21−=  

8-mısal: 4
32 =+
ах

 ten`lemesin sheshin`. 

Sheshiw: MMO: 0,0 ≠≠ ах . ( ) )1.......(2344324
32

ахаахха
ах

=−⇔=+⇔=+  

Eger 
4

3=а  bolsa, 
2

3
0

4

32
0 =⇒

⋅=⋅ х  demek bul ma`niste berilgen ten`leme 

sheshimge iye emes. 
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Eger 
4

3≠а  bolsa, onda 
34

2

−
=
а

а
х  boladı. 

Endi MMO nı analizleymiz. Eger x=0 bolsa, bul ma`nisti (1)-ge qoyamız ha`m 

020 =⇒= аа  boladı, a=0 bolıwı ten`lemenin` anıqlanıw oblastı boyınsha mu`mkin 

emes. 

Juwabı: 
4

3=а  bolsa ,∅∈х  0,
4

3 ≠≠ аа bolsa ,
34

2

−
=
а

а
х  a=0 bolsa ten`leme 

mag`anag`a iye bolmaydı. 

9- mısal: 
1

3

5

2

−
=

− ахах
 ten`lemesin sheshin`. 

Sheshiw: MMO: 
а

хахах
а

хахах
1

101,
5

505 ≠⇒≠⇒≠−≠⇒≠⇒≠−   

( ) ( )

( )
152

32
32152

321523015225312
1

3

5

2

−
−=⇔−=−⇔

⇔−=−⇔−=−⇔−=−⇔
−

=
−

а

а
хаха

ахаххахахах
ахах  

1) 
2

15
1520152 =⇔=⇔=− ааа  ma`nisin ( ) аха 32152 −=− ten`lemesine 

qoyamız, sonda 
2

41
0

2

41

2

45
20 −=⇒−=−=⋅ х  boladı, demek bul ma`niste ten`leme 

sheshimge iye emes. 

2) 
2

15
1520152 ≠⇒≠⇒≠− ааа bolsa, 

152

32

−
−=
а

а
х  korenine iye boladı. 

a parametrinin` qanday ma`nisinde tabılg`an koren berilgen ten`lemeni 

qanaatlandıratug`ının anıqlaymız: 

( )
55015215100

152

325
05 22 ±≠⇒≠⇒≠+−−⇒≠−

−
−

⇒≠− аааааа
а

а
ах  

( )
5501523201

152

32
01 22 ±≠⇒≠⇒≠+−−⇒≠−

−
−

⇒≠− ааааа
а

аа
ах  

Juwabı:  
2

15=а  bolsa ,∅∈х  5,
2

15 ±≠≠ аа  bolsa 
152

32

−
−=
а

а
х  

10-mısal: а
вх

вх =
+
−

1

1
 ten`lemesin sheshin`. 

Sheshiw: MMO: 
в

хвхвх
1

101 −≠⇒−≠⇒≠+  
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( ) ( ) ахававхавхавхавхвхавха
вх

вх −=+⇔−=+⇔+=−⇔+=−⇔=
+
−

111111
1

1
 

Eger 1, == аов  bolsa, onda R∈х boladı. 

Eger 1а,0 ≠=в  bolsa, onda ∅∈х boladı. 

Eger ,1−=а  bolsa, onda ∅∈х boladı. 

Eger 1,0 −≠≠ ав  bolsa, onda ( )ав

а
х

+
−=

1

1
 boladı 

11-mısal: ( ) 1
4

−=
+
+
ха

ах
 ten`lemesinin` [ )2;3−∈х aralıg`ındag`ı sheshimlerin tabın`. 

Sheshiw: MMO: 4,0 −≠≠ ах  

( ) ( ) )1.....(..........5541
4

ахаахаххахах
ха

ах −=+⇔−=+⇔−−=+⇔−=
+
+

 

1) Eger a+5=0 bolsa, 5050 =⇒=⋅ х boladı, demek bul jag`dayda ten`leme  

sheshimge iye emes. 

2) Eger 05 ≠+а bolsa, ( )
5

5
+

−=⇔−=+
а

а
хаха boladı. MMO boyınsha 

0≠х bolg`anlıqtan 0≠а boladı. 

a parametri ushın berilgen ten`lemenin` [ )2;3−∈х aralıg`ındag`ı sheshimlerin 

tabamız: 

( )

( ]







 +∞−∪






 −∞−∈⇔




















 +∞−∪−∞−∈

+∞−∪





 −∞−∈
⇔

⇔

















<
+








 +

≥
+








 +

⇔










<
+

−−−

≥
+

++−

⇔










<
+

−

−≥
+

−

;
3

10

2

15
;

;
3

10
5;

;5
2

15
;

0
5
3

10
3

0
5
2

15
2

0
5

102

0
5

153

2
5

3
5

а

а

а

а

а

а

а

а

аа

а

аа

а

а

а

а

 

Juwabı: ( )∞+∪






−∪






 −∞−∈ ;00;
3

10

2

15
;а  bolsa 

5+
−=
а

а
х ; 

{ }0
3

10
;44;

2

15 ∪






 −−∪




 −−∈а ha`m a=-4 ma`nislerinde ten`leme mag`anag`a iye 

bolmaydı. 
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12- mısal: 






 ++=−+−+−
сваав

сх

ас

вх

вс

ах 111
2  ten`lemesin sheshin`. 

Sheshiw: 

( ) )1........(..........0
111

0

0
111111

=






 ++−−−⇔

⇔=−−−+−−−+−−−⇔

⇔=






 −−−+






 −−−+






 −−−

авасвс
свах

ав

свах

ас

свах

вс

свах

ваас

сх

саас

вх

сввс

ах

 

Berilgen ten`lemede 0≠авс  bolg`anlıqtan (1)- ten`lemenin` eki jag`ın авс g`a 

ko`beytemiz, sonda  ( )( ) )2.....(..........0=++−−− свасвах ten`lemesi payda boladı. 

(2)- parametrli ten`lemeni sheshemiz: 

Eger 0=++ сва  bolsa, (2)- ten`lemenin` sheshimleri barlıq haqıyqıy sanlar 

ko`pligi boladı. 

Eger 0≠++ сва  bolsa, (2)- ten`leme jalg`ız свах ++=  sheshimine iye boladı. 

Juwabı: 0=++ сва bolsa ;Rх∈  0≠++ сва bolsa свах ++= boladı. 

13- mısal: a parametrinin` qanday pu`tin ma`nislerinde ахах 212 −=+  ten`lemesi 

pu`tin sheshimlerge iye boladı. 

Sheshiw: ( )
2

5
2

2

542

2

21
212212

+
+−=

+
+−−=

+
−=⇔−=+⇔−=+

аа

а

а

а
хахаахах  

Ten`lemenin` koreni pu`tin bolıwı ushın 1−=а  ha`m  3=а  bolıwı tiyis. 

Juwabı: 3;1 =−= аа  

14-mısal. Ten`lemeni sheshin`:              2)2(2 −=− axaa      

Sheshiw: x tın` aldındag`ı koeffitsentin nol`ge aylandıratug`ın a parametrinin` 

ma`nislerin qaraymız.  

Eger 

1) a=0 bolsa, onda 0 · x = -2 boladı, bul ten`leme korenlerge iye emes. 

2) a=2 bolsa, onda   0 · x = 0 boladı, bul jag`dayda ten`lemenin` sheshimi barlıq 

haqıyqıy sanlar boladı. 

3)  0≠a ha`m  
aaa

a
Xondabolsaa

2

1

)2(2

2
,2 =

−
−=≠     demek, 

a
x

2

1=  

15-mısal: Ten`lemeni sheshin` 

2)2(2 −+= xaxa  
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Sheshiw: )1(2)1(22222)2( 222 −=−⇔−=−⇔−+=⇔−+= axaaaaxxaaaxxaxaxa  

1) Eger 0)1( ≠−aa  yag`nıy 
a

xbolsaaa
2

1,0 =≠≠  boladı. 

2) Eger 20,0 −=⋅= xbolsaa  bul ten`leme sheshimge iye emes. 

3) Eger 00,1 =⋅= xbolsaa  yag`nıy Rx ∈  

16-mısal: Ten`lemeni sheshin`:     

 4,04,0,
5

1
2,0 <<−=− xbunda

aa

x
 

Sheshiw:   Bul  ten`lemede   0≠a  

;
5

1

5

1

5

1

5

1

5

1

5

1
2,0

a
x

aa

x

aa

x

aa

x +=⇔+=⇔=−⇔=−  

Ten`lemenin` sha`rti boyınsha   

1312122124,0
5

1
4,0 <<−⇔−<<−−⇔<+<−⇔<+<− aaa

a
 

Olay bolsa, 


−

⇔




≠
−

10

03

0

13

≺≺

≺≺≺≺

a

a

a

a
 

Juwabı:   )1;0()0;3( ∪−∈a  

17-mısal:  a parametrinin` qanday ma`nislerinde 1++= xaax  ten`lemesinin` 

koreni jup san boladı? 

Sheshiw:   

;
1

2
1

1

21

1

1
1)1(11

−
+=

−
+−≠

−
+=⇔+=−⇔+=−⇔++=

aa

a

a

a
xaxaaxaxxaax  

x jup bolıwı ushın 
1

2

−a
 bo`lshegi taq bolıwı kerek, al ol a=3 bolg`anda orınlanadı. 

18-mısal.  a parametrinin` qanday ma`nislerinde 1
11 =+
axa

 ten`lemesi 2 den 

u`lken korenlerge iye boladı? 

Sheshiw:   Bunda 0,0 ≠≠ xa  

1

1
1)1(

111
1

1
1

11

−
=⇔=−⇔−=⇔−=⇔=+

a
xax

a

a

axaaxaxa
 

Ten`lemenin` sha`rti boyınsha 2≻x  ,  yag`nıy  

;5,110)5,1)(1(

0
1

5,1
0

1

)5,1(2
0

1

32
0

1

221
02

1

1
2

1

1

<<⇔<−−⇔

<
−

−⇔>
−
−−⇔<

−
+−⇔>

−
+−⇔>−

−
⇔>

−
aaa

a

a

a

a

a

a

a

a

aa  
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Juwabı: )5,1;1(∈a  

19-mısal: a parametrinin` qanday pu`tin ma`nislerinde 

axaxxa −=++ 122 ten`lemesi pu`tin korenlerge iye boladı? 

Sheshiw:  
2

222

)1(

1
1)1(1)12(12

+
−=⇔−=+⇔−=++⇔−=++

a

a
xaxaaxaaaxaxxa  

1) eger a=0 bolsa, x=1 

2) eger a=-2 bolsa, 3
1

3

)1(

21
2

==
−
+=x  

3) eger a=-3 bolsa, 1
4

4

2

4

)13(

31
22

===
+−
+=x  

4) eger 3−<a bolsa, x-bo`lshek san boladı. 

5) eger a=1 bolsa, x=0 

Juwabı: 1;0;2;3 −−=a   

20-mısal: Ten`lemeni sheshin` 

32)9( 22 −+=− aaxa  

Sheshiw:  32)9( 22 −+=− aaxa  

)1)(3()3)(3( −+=+− aaxaa  

1) eger a=-3 bolsa, onda ten`leme 0 · x = 0 tu`rine iye boladı. Bul jag`dayda 

ten`lemenin` sheshimi qa`legen haqıyqıy san boladı yag`nıy Rx ∈   

2) eger 3−≠a bolsa, onda ten`leme 1)3( −=− axa  tu`rine iye ha`m 3≠a  bolg`anda 

3

1

−
−=

a

a
x  boladı, eger a=3 bolsa ten`leme 20 =⋅ x  tu`rine iye boladı ha`m bul 

jag`dayda ten`leme sheshimge iye bolmaydı. 

Juwabı:  ∈=∈−= xболсаaRxболсаa ,3;,3 Ø;
3

1
3;3

−
−=≠−≠

a

a
xболсаaa  

21-mısal:  
axax

x 2

)1(

1

1

4 −=
+

−
+
−

 ten`lemesin sheshin` 

Sheshiw: Bunda  0,101 ≠−≠⇒≠+ axx    

Berilgen ten`lemenin` eki jag`ın 0)1( ≠+xa  an`latpasına ko`beytemiz. 

14)2(

142

2214

)1(21)4(

−=+
−=+

−−=−−
+−=−−

axa

axax

xaax

xax
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1) eger 2−=a  bolsa, ten`leme 90 −=⋅ x  tu`rine iye boladı ha`m bul jag`dayda 

ten`leme sheshimge iye bolmaydı. 

2) eger 2−≠a  bolsa, onda  ;
2

14

+
−=

a

a
x  

1−≠x  bolg`anlıqtan  x=-1 bolatug`ın a nın` ma`nislerinin` bar ekenligin 

tekseremiz. 

5

1

15

214

21
2

14

−=

−=
−−=−

−≠−=
+
−

a

a

aa

aбунда
a

a

 

Demek, 
5

1
;2;0 −≠−≠≠ aaa  bolg`anda berilgen ten`leme jalg`ız 

2

14

+
−=

a

a
x  

sheshimge iye boladı. 

Juwabı:  Eger ∈






 −−∈ xболгандаa

5

1
;0;2 Ø, eger 

;
2

14

5

1
;0;2

+
−=







 −−∉

a

a
xболгандаa  

22-mısal:  Ten`lemeni sheshin` 

0

0)
11

()
11

()
11

(

0
222

.

)
111

(2

=−−−+−−−+−−−

=−−−+−−−+−−−

=−−−−+−+−

++=−+−+−

ab

abcx

ac

acbx

bc

bcax
baab

cx

caac

bx

cbbc

ax
cbaab

cx

ac

bx

bc

ax
Шешиу

cbaab

cx

ac

bx

bc

ax

 

bunda .0≠abc  ten`lemenin` eki jag`ın abc g`a ko`beytemiz. 

Sonda 0))(( =++−−− cbacbax  ten`lemesine iye bolamız. 

1) Eger 0=++ cba  bolsa, onda ten`lemenin` sheshimi barlıq haqıyqıy sanlar 

boladı. 

2) Eger 0=++ cba  bolsa, onda ten`leme cbax ++=  jalg`ız korenge iye boladı. 
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al ha’m shınıg’ıwlar: 
 

1.  
axax

x 4

)1(

2

1

4 −=
+

−
+
−

  ten`lemesin sheshin` 

2.  Ten`lemeni sheshin`:      642)9( 22 −+=− aaxa  

3.  a parametrinin` qanday pu`tin ma`nislerinde  axaxxa −=++ 22 2 ten`lemesi 

pu`tin koren`lerge iye boladı? 

4.  a parametrinin` qanday ma`nislerinde 2
11 =+
axa

 ten`lemesi 3 den u`lken 

koren`lerge iye boladı? 

5.  a parametrinin` qanday ma`nislerinde 1++= xaax  ten`lemesinin` koreni taq 

san boladı? 

6.  Ten`lemeni sheshin` 

  2,02,0,
5

1
2,0 ≺≺ xbunda

aa

x −=−  

 

7.  Ten`lemeni sheshin` 4)2(33 2 −+= xaxa  

8.  Ten`lemeni sheshin`    6)2(6 −=− axaa  

9.  a parametrinin` qanday pu`tin ma`nislerinde ахах 212 −=+  ten`lemesi pu`tin 

on’ sheshimlerge iye boladı. 

10. ( ) 1
4

−=
+
+
ха

ах
 ten`lemesinin` [ )0;2−∈х aralıg`ındag`ı sheshimlerin tabın`. 

 

  

§2. PARAMETRLI KVADRAT TEN`LEMELERDĐ SHESHĐW USILLARI  

 

Parametrli kvadrat ten`lemelerdi sheshiw ushın oqıwshılar kvadrat ten`lemelerdi 

sheshiwdi, kvadrat funktsiya  qa`siyetleri ha`m onın` grafigin, ten`sizlik ha`m 

ten`sizlikler sistemasın sheshiwdi jaqsı bilip o`zlestirgen bolıwı kerek.   

Kvadrat ten`leme dep )1..(..........0,02 ≠=++ асвхах tu`rindegi ten`lemege aytıladı, 

bunda x haqıyqıy o`zgeriwshi (belgisiz),a,v,s haqıyqıy sanları kvadrat ten`lemenin` 

koeffitsientleri delinedi. 

(1)- ten`lemenin` korenleri to`mendegi formulalar menen tabıladı: 
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)2(....................
2а

;
2а 21

Dв
х

Dв
х

−−=+−=  

асD 4в
2 −= ten`lemenin` diskriminanti delinedi. 

Eger (1)- ten`lemenin` eki jag`ın 0≠а ge bo`lsek 3)0........(2 =++ qрхх tu`rindegi 

keltirilgen kvadrat ten`lemege iye bolamız, bunda 
а

с
; == q
а

в
р  

Keltirilgen kvadrat ten`leme ushın qххрхх =⋅−=+ 2121 , ten`likleri orınlı boladı.( 

Viet teoreması) 

Keltirilgen (3) kvadrat ten`lemesinin` korenleri 

(4)....................
2

х;
2

D
21

Dрр
х

−−=+−=  

formulaları menen tabıladı, bunda diskriminant qD 4р2 −=  

Parametrli kvadrat ten`lemelerdi sheshiwde to`mendegi tastıyıqlawlar orınlı 

boladı: 

1. Eger 








=
=
=

0

0

0

с

в

а

 ……..(5) sisteması orınlı bolsa, 02 =++ свхах ten`lemesi 

ekiden artıq bolg`an korenlerge iye boladı. 

2. ( )00 22 =++=++ qрххсвхах  ten`lemelerinin` korenleri qarama-qarsı 

belgilerge iye bolıwı ushın 

)6.......(..........
0

0

0

0





<
=



 =

q

р

ас

в

≺

 

sisteması orınlı bolıwı kerek. 

3. 02 =++ qрхх ten`lemesinin` korenlerinin` ha`r biri on` bolıwı ushın 

to`mendegi ten`sizlikler sisteması orınlı bolıwı kerek.  









≥
≤

≥−









>
<

≥−

0

0

04

0

0

04 22

q

р

qр

q

р

qр

……….(7) 

4. 02 =++ qрхх ten`lemesinin` korenlerinin` ha`r biri teris bolıwı ushın 

to`mendegi ten`sizlikler sisteması orınlı bolıwı kerek.  
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







≥
≥

≥−









>
>

≥−

0

0

04

0

0

04 22

q

р

qр

q

р

qр

……….(8) 

5. 02 =++ qрхх ten`lemesinin` kore`leri ha`r qıylı belgilerge iye bolıwı ushın 

...(9)0.........<q ten`sizligi orınlanıwı jeterli. 

6. 02 =++ qрхх ten`lemesinin` korenlerinin` ha`r biri s sanınan u`lken(kishi) 

bolıwı ushın to`mendegi ten`sizlikler sisteması orınlı bolıwı kerek. 

)10...(....................

0

04

0
2

04

2

2

2

2













++

<−

≥−













++

>−

≥−

≻≻ qрсс

с
с

р

qр

qрсс

с
р

qр

 

7. 02 =++ qрхх  ten`lemesinin` korenlerinin` biri s sanınan u`lken, al ekinshisi 

kishi bolıwı ushın ..(11)0.........2 <++ qрсс ten`sizligi orınlı bolıwı kerek. 

8. ( )00 22 =++=++ qрххсвхах  tenlemelerinin` kore`leri  

( )2121 ххd,х хlld ≠<<<<  sha`rtleri orınlanıwı ushın to`mendegi ten`sizlikler 

sistemaları orınlı bolıwı kerek: 














<<

>++

>++

>−














<<

>++

>++

>−=

l

l

d

q

l

dl

аd

асD

2

р
-d

0срl

0срd

04р

2а

в
-d

0свl

0свd

04в

2

2

2

2

2

2

………….(12) 

9. 02 =++ qрхх  ten`lemesinin` korenlerinin` keminde birewi on` (teris) 

bolıwı ushın, eki haqıyqıy korenlerge iye bolıwı sha`rti 0≥D  ten`sizligi 

sheshimlerinen eki koreni on` (eki koreni teris) bolıw sha`rti 





>
>−





>
<−

0

0

0

0

q

р

q

р
………….(13) 

sistema sheshimlerin shıg`arıp taslaw kerek. 

10. 0х0; 22
2

11
2 =++=++ qхрqхрх  kvadrat ten`lemeleri (diskriminantları 

0≥D ) hesh bolmag`anda bir ulıwma korenge iye bolıwı ushın  

( ) ( )( )212112
2

12 рр qqррqq −−=− …….. (14) orınlanıwı kerek. 
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Joqarıda keltirilgen tastıyıqlawlarg`a tiykarlanıp mısallar shesheyik. 

1- mısal: a nın` qanday ma`nislerinde ( ) ( ) 04523 2222 =−++−−+− аахаахаа  

ten`lemesi eki korennen artıq korenlerge iye boladı. 

Sheshiw: Ten`leme eki korennen artıq korenge iye bolıwı ushın (5)- sha`rt 

orınlanıwı kerek.Bul sha`rt berilgen ten`leme ushın to`mendegishe boladı: 

1

0

045

023

2

2

2

=⇒








=−
=+−

=+−

а

аа

аа

аа

 

Juwabı: 1=а bolg`anda berilgen ten`leme ekiden artıq korenlerge iye boladı. 

2- mısal: a nın` qanday ma`nislerinde 0122 =−++ ахах  ten`lemesi ha`r qıylı 

belgidegi korenlerge iye boladı. 

Sheshiw: Eger 0=а bolsa, 
2

1
12012 =⇔=⇔=− ххх  boladı. 

Eger 0≠а bolsa ten`lemenin` diskriminantı 44-4а 2 ++= аD ke ten` boladı. 

Ten`leme eki har qıylı korenlerge iye bolıwı ushın 0>D , yag`nıy 

2

51

2

51

0
2

51

2

51
01044а4 22

+<<−⇔

⇔<







 −−








 +−⇔<−−⇔>++−

а

ааааа

 

boladı. Bul aralıqtan 0=а sheshimdi shıg`arıp taslasaq, kvadrat ten`leme 










 +∪







 −∈
2

51
;00;

2

51
а  aralıqqa tiyisli ma`nislerde eki 

а

аа
х

а

аа
х

2

2

2

1

11
,

11 −+−−=−++−= haqıyqıy korenlerge iye boladı. 

Juwabı: 








 +∪







 −∈
2

51
;00;

2

51
а  bolsa 

а

аа
х

а

аа
х

2

2

2

1

11
,

11 −+−−=−++−=  

eki ha`r qıylı belgilerge iye korenlerge iye boladı. 

3-mısal: a nın` qanday ma`nislerinde ( ) 02
2

1

2

3
4 22 =−







 +−+− ахааха  kvadrat 

ten`lemesi qarama-qarsı belgidegi korenlerge iye boladı. 

Sheshiw: Kvadrat ten`lemenin` tiykarg`ı sha`rtinen 404 ≠⇒≠− аа  ha`m (6)-

sha`rtten to`mendegi sistema orınlı boladı:  
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( )
( )

( )

∅∈⇒













>−

=






 −−

≠

⇒













<−−

=+−

≠−

а

аа

аа

а

аа

аа

а

04

0
2

1
1

4

042

0
2

1

2

3

04

2  

Bul ten`sizlikler sistemasın a nın` hesh bir ma`nisi qanaatlandırmaydı. 

Juwabı: ∅∈а  

4-mısal: a nın` qanday ma`nislerinde ( ) ( ) 013643 2 =−+−+ ахаах  kvadrat 

ten`lemesinin` korenleri 1) on` 2) teris 3) ha`r qıylı belgilerge iye boladı. 

Sheshiw: 003 ≠⇒≠ аа dep alıp berilgen ten`lemenin` eki jag`ın 3a g`abo`lemiz: 

0
1

3

642 =−+−+
а

а
х

а

а
х  bul ten`lemeni sheshiwde to`mendegi jag`daylar boladı: 

1- jag`day. Ten`lemenin` eki koreni on` bolıwı ushın (7) sha`rt orınlanıwı kerek, 

yag`nıy 

( )







≤<

<
⇒















>−

>






 −

≤

⇒
















>−

<−

≥−⋅−






 −

3

4
1

0

01

0
3

2
3

4

0
1

0
3

64

0
1

4
3

64
2

а

а

аа

аа

а

а

а

а

а

а

а

а

а

 

2- jag`day. Eki koren teris bolıwı ushın (8)-sha`rt orınlanıwı kerek, 

( )

∅∈⇒















>−

<






 −

≤

⇒
















>−

>−

≥−⋅−






 −

а

аа

аа

а

а

а

а

а

а

а

а

а

01

0
3

2
3

4

0
1

0
3

64

0
1

4
3

64
2

 

Demek, ten`sizlikler sistemasın qanaatlandıratug`ın a nın` ma`nisi joq. 

3-jag`day. Kvadrat ten`leme ha`r qıylı belgige iye bolg`an korenlerge iye bolıwı 

ushın (9)-sha`rt orınlanıwı tiyis, yag`nıy 








>

<
⇒>







 −⇒<−

3

2

0
0

3

2
0

3

64

а

а

аа
а

а
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Juwabı: 0<а  ha`m 
3

2
1 ≤< а  bolg`anda ten`lemenin` eki korenide on` boladı, a 

nın` hesh bir ma`nisinde ten`leme teris korenlerge iye bolmaydı, 0<а  ha`m 
3

2>а  

bolg`anda ten`lemenin` korenlerinin` belgileri ha`r qıylı boladı. 

5-mısal: a nın` qanday ma`nislerinde 03-mmх 22 =++х  kvadrat ten`lemesinin` 

korenleri -1 den u`lken ha`m 1 den kishi boladı. 

Sheshiw: 1-jag`day. Ten`lemenin` eki korenide -1den u`lken bolıwı ushın (10)-

sha`rt orınlanıwı kerek. Bunda s=-1. 

( )

( ) ( )

( )( )

( )( )
12

012

2

022

0311

1
2

034

22

22

−≤−⇒








>+−
<

≤+−
⇒













−+−⋅+−

−>−

≥−−

m

mm

m

mm

mm

m

mm

≻

 

2-jag`day. Ten`lemenin` eki korenide 1den kishi bolıwı ushın (10)-sha`rt 

orınlanıwı kerek. Bunda s=1.   

( ) ( )( )

( )( )
21

012

2

022

0311

1
2

034

22

22

≤<⇒








>+−
−>

≤+−
⇒













>−+⋅+

<−

≥−−

m

mm

m

mm

mm

m

mm

 

Juwabı: 12 −<≤− m bolg`anda ten`lemenin` eki korenide -1 den u`lken, al 

21 ≤< m  bolg`anda ten`lemenin` eki korenide 1 den kishi boladı. 

6-mısal:  a nın` qanday ma`nislerinde ( ) ( ) 011222 2 =+++− аахах kvadrat 

ten`lemesinin` korenlerinin` birewi 2den u`lken,ekinshisi 2den kishi boladı. 

Sheshiw: Bul jag`day ushın (11) sha`rt orınlanıwı kerek. Bunda s=2 bolıp, 

( ) ( )
2

337

2

337
04701212222 22 +<<−
⇒<+−⇒<++⋅+−⋅ аааааа  

Juwabı: 
2

337

2

337 +<<−
а bolg`anda berilgen ten`lemenin` korenlerinin` biri 2 

den u`lken ha`m ekinshisi 2 den kishi boladı. 

7- mısal: a nın` qanday ma`nislerinde 024 2 =+− аахх  kvadrat ten`lemesinin` 

korenleri (-1;1) aralıg`ında boladı. ( )21 хх ≠  
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Sheshiw:  Bul jag`day ushın (12)- sha`rt orınlanıwı kerek.Bunda 1l,1 =−=d  

( )
( ) ( )

( )

0
3

4

4

44
3

4

04

01214

1
42

2
1

01214

044а2

2

2

2

<<−⇒














<
<<−

−>

>−

⇒















>+⋅−⋅

<
⋅

−−<−

>+−−−⋅

>⋅−−

а

а

а

а

аа

аа

а

аа

а

 

Juwabı: 0
3

4 <<− а bolg`anda ten`lemenin` korenleri (-1;1) aralıg`ında boladı. 

8-mısal: k nın` qanday ma`nislerinde ( ) 0425 2 =−+−− ккххк  kvadrat ten`leme-

sinin` kore`lerinin` birewi 1 den kishi, ekinshisi 2 den u`lken boladı. 

Sheshiw: Ten`lemenin` bas koeffitsientin 505 ≠⇒≠− кк  dep alıp, ten`lemenin` 

eki jag`ın (k-5) ke bo`lemiz: 

0
5

4

5

22 =
−
−+

−
−

к

к
х

к

к
х  

Ma`selenin` sha`rti orınlanıwı ushın 0≻D  bolıwı tiyis. Korenlerden birewi 1 den 

shepte, ekinshisi 2 den on`da jaylasqanı sebepli sheptegi 

kvadrat funktsiyanın`  ma`nisleri x=1 ha`m x=2 de teris ma`nislerdi qabıl 

etiwi kerek. 

Olay bolsa to`mendegi ten`sizlikler sistemasının` sheshimlerin tabıw kerek: 

( ) ( )( )
245

0
5

24

0
5

1
9

20

5

0
5

4
2

5

2
2

0
5

4
1

5

2
1

04542

05

2

2

2

<<⇒
















<
−

−

>
−

>

≠

⇒















<
−
−+⋅

−
−

<
−
−+⋅

−
−

>−−−−

≠−

к

к

к

к

к

к

к

к

к

к

к

к

к

к

ккк

к

  

Juwabı: 245 << к bolsa ten`lemenin` kore`lerinin` birewi 1 den kishi, ekinshisi 2 

den u`lken boladı. 

9- mısal: a nın` qanday ma`nislerinde 012 =++ ахх ha`m 02 =++ ахх  kvadrat 

ten`lemeleri hesh bolmag`anda bir ulıwma sheshimge iye boladı. 

Sheshiw: Berilgen sha`rt orınlanıwı ushın berilgen ten`lemelerdin` 0≥D  bolıwı 

ha`m (14) sha`rt orınlanıwı tiyis. Bunda а,1р,1, 2211 ==== qqар  
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( ) ( )( )

( )( )

( ) ( )

2

021

4

1

022

1111

041

04

2
2

2

2

−=⇒













=+−

≤

≥+−

⇒








⋅−⋅−=−

≥−

≥−

а

аа

а

аа

аааа

а

а

 

Juwabı: 2−=а  bolg`anda berilgen kvadrat ten`lemeler ulıwma bir sheshimge iye 

boladı.  

10- mısal: а
х

х =
+

+
1

1
2

ten`lemesin sheshin`. 

Sheshiw: )1...(..........011
1

1 22
2

=−+−⇔+=+⇔=
+

+
ахаххааха

х

х
 

(1)- ten`lemeni sheshiwde to`mendegi jag`daylar boladı: 

1) Eger a=0 bolsa 101 −=⇔=−− хх  boladı. 

2) Eger 0≠а bolsa, (1)- ten`lemenin` diskriminantı teris bolsa ten`leme sheshimge 

iye bolmaydı yag`nıy ( ) 04411-аа41 2 <−+=−= ааD  bunnan 










+>

−<
⇔>−−

2

21

2

21

0144 2

а

а

аа  

Demek, 
2

21−<<∞− а ha`m +∞<<+
а

2

21
 aralıg`ında (1)- ten`leme sheshimge 

iye emes. 

3) Eger 0=D  bolsa, (1)- ten`leme a nın` 
2

21
;

2

2-1
а

+== а   ma`nislerinde jalg`ız 

а
х

2

1=  korenine iye boladı. 

4) Eger 0>D  bolsa, yag`nıy 
2

21

2

21
014404а-4а1D 22 +<<−⇔<−−⇔>+= ааа   

bul jag`dayda (1)- ten`leme to`mendegi tu`rdegi eki korenge iye boladı: 

2

1
1

D
х

−=  ha`m 
2

1
х 2

D+=  

Juwabı: 1) a=0 bolsa x=-1 2) 
2

21−<<∞− а ham +∞<<+
а

2

21
bolsa ∅∈х , 

3) 
2

21
;

2

2-1
а

+== а   bolsa 
а

х
2

1=  4) 
2

21

2

21 +<<−
а  bolsa 

2

1
1

D
х

−=  ham 
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2

1
х2

D+= boladı. 

11-mısal: ( ) ( ) 0122 2222 =+−+−+ ахахаа ten`lemesin sheshin`. 

Sheshiw: Eger 




=
−=

⇔=−+
1

2
02

2

12

а

а
аа  boladı. Olay bolsa to`mendegi jag`daylar 

boladı:  

1) Meyli 2−=а  bolsın, bul jag`dayda ten`leme 
3

2
046 −=⇔=+ хх  korenine iye 

boladı. 

2) Meyli 1=а  bolsın, bul jag`dayda ten`leme 01010 =⇒=+⋅ х tu`rine iye boladı 

ha`m bul jag`dayda ten`leme sheshimge iye bolmaydı. 

3) Meyli 




≠
−≠

⇒≠−+
1

2
022

а

а
аа  bolsın, bul jag`dayda ten`leme   

( ) ( ) ( ) ( )
2

11

2

211
2

32

2

22222

−+
−±−=

−+
−+−−±−−

=
аа

аа

аа

ааааа
х  

Bul sheshimnen eger 1≺а  bolsa, 01 3
≻а− . Eger 1=а bolsa, 11 3 =− а . 

Eger 1>а bolsa, 01 3 <− а boladı. 

Juwabı: Eger 1≥а bolsa ,∅∈х  eger 2−=а bolsa 
3

2−=х , eger 2,1 −≠< аа  bolsa 

( )
2

11
2

32

−+
−±−=

аа

аа
х  boladı. 

12- mısal: ( ) 0122 22 =+−++ аххаа  ten`lemesin sheshin`. 

Sheshiw: Bul ten`lemeni sheshiwde to`mendegi jag`daylar boladı: 

1) Eger 0=а bolsa 
2

1
12012 −=⇔−=⇔=+ ххх boladı. 

2) Eger 2−=а  bolsa 
2

3
320142 =⇔=⇔=+− ххх  boladı. 

3) Eger 2,0 −≠≠ аа  bolsa, onda 
( )( )

( )2

2111 2

+
+−+±−

=
аа

ааа
х boladı. 

Juwabı: Eger 0=а bolsa 
2

1−=х , eger 2−=а  bolsa 
2

3=х ,  

Eger 2,0 −≠≠ аа  bolsa 
( )( )

( )2

2111 2

+
+−+±−

=
аа

ааа
х boladı. 
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13-mısal: k paramerinin` qanday pu`tin ma`nisinde  

( ) ( ) 01234 22 =−++− кхкх .ten`lemesinin` bir koreni ekinshi koreninen  

u`sh ese kishi boladı. 

Sheshiw:  Berilgen ten`lemenin` sharti ha`m Viet teoreması boyınsha 

to`mendegilerdi jazamız: 















−=






 +

=

+=

⇔















=

−=

+=

⇔















=

−=⋅

+=+

4

1

16

23
3

3
16

23

3
4

1
3

4

23
4

3
4

1
4

23

22

12

1

12

2
2

1

1

12

2

21

21

кк

хх

к
х

хх

к
х

к
х

хх

к
хх

к
хх

 

bunda Zк∈ . 









−=

=
⇔=−−⇔−=







 +

37

38

2
0763637

4

1

16

2к3
3

2

1
2

22

к

к

кк
к

 

Demek, Zкк ∉−==
37

38
,2 21  

Juwabı: 2=к  

14-mısal: r parametrinin` qanday ma`nisinde 0243 2 =−+− рхх  ha`m 

0522 =+− рхх  ten`lemeleri ulıwma bir korenge iye boladı. 

Sheshiw: Meyli 1х - eki ten`lemenin` ulıwma koreni bolsın, onda 

( )
46

17
01746

015264
01563

0243

052

0243

11

11

1
2

1

1
2

1

1
2

1

1
2

1

−
−=⇒=−+−⇒

⇒=−−++−⇒






=+−

=−+−
⇔







=+−

=−+−

р

р
хрхр

ррхх
рхх

рхх

рхх

рхх

 

Ten`lemeler sistemasının` ekinshi ten`lemesinen to`mendegilerdi tabamız: 

( ) ( )
( ) ( ) ( ) ( ) ( )( ) 012352303123353120369123

155361203691231553612

0369138311205
46

17
2

46

17

22

223223

23

2

=−+−⇔=−−−+−⇔=−−

−−+−⇔=+−−+−⇔

⇔=+−−⇒=+








−
−−









−
−

ррррррррр

ррррррррр

ррр
р

р
р

р

р

 

Bunnan 303 1 =⇔=− рр ,  







=

−=
⇔=−+

3
12

41
012352

3

22

р

р
рр boladı. 

12

41
2 −=р ma`nisi 

bo`lshek san bolg`anlıqtan alınbaydı, olay bolsa 3=р bolg`anda 1=х boladı. 
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Juwabı: 1,3 == хр  

15- mısal: ( ) 01122 =−−− хах ten`lemesinin` korenlerinin` qosındısı 

onın` kvadlarının` qosındısına ten` bolatug`ın a parametrinin` barlıq ma`nislerin 

tabın`. 

Sheshiw: Berilgen ( ) 01122 =−−− хах ten`lemesine Viet teoremasın qollanamız: 





−=⋅
=+

12

2

21

21

ахх

ахх
    

Ten`lemenin` sha`rti boyınsha: ( ) ( ) 21
2

212121
2

21
2

2
2

121 22 хххххххххххххх −+=+⇔−+=+=+  

Bul ten`likke joqarıdag`ı ma`nislerdi qoymız: 

( ) ( )







=

=
⇔=+−⇔−−=

1
2

1
013212222

2

122

а

а
ааааа  

Juwabı: 1,
2

1
21 == аа   

16- mısal: 022 =+− схх ten`lemesinin` 1х ha`m 2х korenleri 4747 12 =− хх  

sha`rtin qanaatlandıratug`ın s parametrinin` ma`nislerin tabın`. 

Sheshiw: Berilgen ten`lemeni Viet teoreması boyınsha to`mendegishe jazamız: 









=−
=

=+

4747

2

12

21

21

хх

схх

хх

 

Sistemanın` birinshi ten`lemesinen 12 2 хх −= ma`nisin sistemanın`  ekinshi 

ten`lemesine qoyamız: 

( )
( )

( )




−=
=−

⇔




=−−
=−

3

2

47427

2

1

11

11

11

х

схх

хх

схх
 

bunnan, s=-15 

Juwabı: 15−=с .   

17-mısal: ( ) 0212 22 =+++− ахах  ten`lemesin sheshpey turıp a parametrinin` 

qanday ma`nislerinde ten`lemenin` korenlerinin` biri ekinshisinen eki ese u`lken 

bolatug`ının tabın`. 

Sheshiw: Ten`lemenin` sha`rti ha`m Viet teoreması boyınsha to`mendegilerge iye 

bolamız: 
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













=

+=

+=

⇔








=
+=

+=

⇔








=
+=

+=+

12

2
2

1

1

12

22
1

1

12

2
21

21

2
2

2

3

12

2

22

123

2

2

12

хх

а
х

а
х

хх

ах

ах

хх

ахх

ахх

 

Sistemadag`ı birinshi ten`lemenin` ma`nisin ekinshi ten`lemege qoyamız: 

( ) 4040168
2

2

9

144

2

2

3

12 22
2222

=⇔=−⇔=+−⇔+=++⇔+=






 +
аааа

ааааа
 

Juwabı: 4=а  

18-mısal: r parametrinin` qanday ma`nislerinde 0162 =−+ рхх  ten`lemesinin` 

korenlerinin` qatnası -4 ke ten` boladı. 

Sheshiw: Vieta teoreması ha`m ten`lemenin` sha`rti boyınsha to`mendegi 

sistemag`a iye bolamız: 

( ) 







=

=
⇒





−=−

−=−
⇒





−=−
−=−

⇒








−=
−=

−=+
⇔














−=

−=
−=+

4

3
164

3

164

4

4

16

4

16
2

1

1

2
1

1

11

11

12

21

21

1

2

21

21

х

р
х

х

рх

хх

рхх

хх

хх

рхх

х

х

хх

рхх

 

Sistemadag`ı birinshi ten`lemeni ekinshi ten`lemege qoyamız: 






=
−=

⇔=⇔=
6

6
364

9 2

12
2

р

р
р

р
 

Juwabı: 6,6 21 =−= рр  

19- mısal: a parametrinin` qanday ma`nislerinde ( ) 013122 =−++− ахаах  

ten`lemesinin` korenleri 1 den u`lken boladı. 

Sheshiw: 1) Eger a=0 bolsa x=-1 boladı. 

2) Eger 0≠а bolsa, onda to`mendegi ten`sizlikler sisteması orınlı boladı: 

( ) ( )

( )( ) ( ) ( )
4

62
1

012

0
2

1

0188

022

01
2

12

0412144

01312

1
2

12

013412 2222

+≤<⇔













>−

>

≤−−

⇔













>−

>−+
≥+−++

⇔













>−++−

>+
≥−−+

а

аа

а

аа

аа

а

а

аааа

аааа

а

а

ааа

 

Juwabı: 







 +∈
4

62
;1а  
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20- mısal: a parametrinin` qanday ma`nisinde ( ) ( ) 012 3222 =+−−++− аахааха  

ten`lemesinin` bir koreni a dan kishi, al ekinshi koreni a dan u`lken boladı. 

Sheshiw: 2202 22 ±=⇔=⇔=− ааа ma`nisi berilgen ten`lemenin` sha`rtin 

qanaatlandırmaydı. 

202 22 ≠⇒≠− аа  bolsa, berilgen ten`lemenin` sha`rtin to`mendegi ten`sizlik 

qanaatlandıradı: 

( ) ( ) ( )( ) ( )( ) ( ) ( )
( )( )( )( )







<<

−<−
⇔<−+−+⇔

⇔<−−⇔−−⇔+−−++−−

21

12
01122

012020122 22224232222

а

а
аааа

аааааааааааааа ≺≺

 

Juwabı: ( ) ( )2;11;2 ∪−−∈а  

21- mısal: a parametrinin` kanday ma`nislerinde ( ) ( ) 034123 2 =++−++ ахаха  

ten`lemesinin` 1х  ha`m 2х  korenleri 11 21 <<−< хх sha`rtin qanaatlandıradı. 

Sheshiw: Berilgen ten`lemenin` sha`rtin to`mendegi ten`sizlikler sisteması 

qanaatlandıradı: 

( ) ( ) ( )( )
( )( ) ( ) )

( )( )
( )( )

( )( )
( )( )

3

2
1

02234

01236

04823

06623

03412323

03412323

−<<−⇔

⇔




>++
<++

⇔




>++
<++

⇔




>++−+++
<++−−++

а

аа

аа

аа

аа

аааа

аааа

 

Juwabı:  






 −−∈
3

2
;1а   

22- mısal: a parametrinin` qanday ma`nislerinde ( ) 012122 =++−− ахах  

ten`lemesinin` korenlerinin` belgileri ha`r qıylı ha`m absolyut shaması boyınsha 4 

ten kishi boladı. 

Sheshiw: Berilgen ten`lemenin` sha`rtin to`mendegi ten`sizlikler sisteması 

qanaatlandıradı: 

2

1

10

9

6

25
2

1
10

9

256

12

910

0256

012

0910

−<<−⇔















<

−<

−>

⇔








−>−
−<
−>

⇔








>+−
<+

>+
а

а

а

а

а

а

а

а

а

а

 

Juwabı: 






 −−∈
2

1
;

10

9
а  
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Mısal ha’m shınıg’ıwlar: 
 

1.  a parametrinin` qanday ma`nislerinde ( ) 012122 =++−− ахах  ten`lemesinin` 

koren`lerinin` belgileri ha`r qıylı ha`m absolyut shaması boyınsha 2 den kishi boladı. 

2.  a parametrinin` qanday ma`nislerinde ( ) 013122 =−++− ахаах  ten`lemesinin` 

koren`leri -1 den u`lken boladı. 

3.  r parametrinin` qanday ma`nislerinde 0162 =−+ рхх  ten`lemesinin` 

koren`lerinin` qatnası -2 ge ten` boladı. 

4.  ( ) 0212 22 =+++− ахах  ten`lemesin sheshpey turıp a parametrinin` qanday 

ma`nislerinde ten`lemenin` koren`lerinin` biri ekinshisinen u’sh ese u`lken bolatug`ının 

tabın`. 

5. 022 =+− схх ten`lemesinin` 1х ha`m 2х  koren`leri 3546 12 =− хх  sha`rtin 

qanaatlandıratug`ın s parametrinin` ma`nislerin tabın`. 

6.  a nın` qanday ma`nislerinde ( ) ( ) 013642 2 =−+−+ ахаах  kvadrat ten`lemesinin` 

koren`leri 1) on` 2) teris 3) ha`r qıylı belgilerge iye boladı. 

7.  ( ) ( ) 021422 2222 =+−+−+ ахахаа ten`lemesin sheshin`. 

8.  k paramerinin` qanday pu`tin ma`nisinde ( ) ( ) 01234 22 =−++− кхкх  

ten`lemesinin` bir koreni ekinshi koreninen  u`sh ese u’lken boladı. 

9.  a nın` qanday ma`nislerinde 012 =++ ахх ha`m 02 =++ ахх  kvadrat 

ten`lemeleri hesh bolmag`anda eki ulıwma sheshimge iye boladı. 

10. k nın` qanday ma`nislerinde ( ) 0425 2 =−+−− ккххк  kvadrat ten`leme-

sinin` kore`lerinin` birewi 3 den kishi, ekinshisi 5 den u`lken boladı. 

 

§3. PARAMETRLĐ RATSIONAL` TEN`LEMELERDĐ SHESHĐW USILLARI 

 

1- mısal: a ha`m v parametrlerinin` kanday ma`nislerinde 

( ) )1.....(..........82 аххх =−+ ha`m ( ) )2....(..........62 вхх =− ten`lemeleri ulıwma ha`r 

qıylı eki korenlerge iye boladı. 

Sheshiw: (1)-ha`m (2)- ten`lemelerdi ten`lemeler sisteması tu`rinde shesheyik: 
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( )
( ) 





=−

=−+
⇔







=−

=−+

)4.(....................6

)3..(..........8

6

8
3

23

2

2

вхх

аххх

вхх

аххх
 

(3)- ten`lemeden (4)- ten`lemeni alıp вахх −=− 22 ……..(5) ten`lemesine iye  

bolamız. 

(3)- ten`lemenin` eki jag`ın 2 ge ko`beytip аххх 21622 23 =−+ ……..(6) ten`lemeni 

ha`m 0≠х dep alıp (5)-ten`lemenin` eki jag`ın x qa ko`beytip 

вхаххх −=− 23 2 ………(7) ten`lemeni payda etemiz. 

(6)- ten`lemege (7)- ten`lemeni qossaq вхахахх −+=− 2163 3 ………(8) tenlemesi 

payda boladı. (4)-ten`lemenin` eki jag`ın 3 ke ko`betsek вхх 3183 3 =− ……….(9) ten`leme 

kelip shıg`adı. (8)-ten`lemeden (9)-ten`lemeni alsaq 

( ) авхвавхахвах 232322 −=−−⇔−+−= ……..(10) ten`lemesi kelip shıg`adı. 

(10)-ten`leme sheshimge iye bolıwı ushın to`mendegi ten`lemeler sisteması orınlı 

boladı: 





=
=

⇔




=
+=

⇔




+=
+=

⇔




=
+=

⇔




=−
=−−

4

6

4

2

423

2

23

2

023

02

в

а

в

ва

вв

ва

ав

ва

ав

ва
 

Juwabı: 4,6 == ва  

2- mısal: 0223 2234 =+−−+ аахаххх ten`lemesin sheshin`, bunda a-parametri on` 

san. 

Sheshiw:  

( )








+=

=
⇔=+++−⇔=+−−+

хха

х
а

ххаххааахаххх
2

2

2

134222234 202320223  

Bul tabılg`an ten`lemelerdi x qa qarata sheship berilgen ten`lemenin` korenlerin 

tabamız:  

1) 






=

−=
⇔=⇔=

ах

ах
ах

х
а

2

2
2

2
2

12
2

 

2) 










++−=

+−−=
⇔=−+⇔+=

2

411

2

411

0

4

3
22

а
х

а
х

ахххха  
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Juwabı: 
2

411
,

2

411
,2,2 4321

а
х

а
хахах

++−=+−−==−=  

3- mısal: 033 3344 =+−+ хаахах ten`lemesin sheshin`. 

Sheshiw: Berilgen ten`lemenin` eki jag`ına 222 ха ti qosamız. 

( ) ( ) 032

0332202233
2222222

3322422422223344

=−−+−⇔

⇔=+−++−⇔=−++−+

ахаххаах

хааххаахаххахахаахах
 

Bul ten`lemeden аху = dep belgilesek, keyingi ten`leme to`mendegi tu`rde boladı:  

( ) ( )








−=

−=
⇔=−+−−

22
2

22

1222222 2032

аху

ах
у

ахуаху  

Bul tabılg`an korenlerdegi u tın` ornına ax tı qoyıp to`mendegi ten`lemelerdi 

sheshemiz: 

1)  
( )
( )






+=

−=
⇔=−−⇔−=

21

21
02

2
2

122
22

ах

ах
аахх

ах
ах   

2) 

( )
( )










+=

−=
⇔=−−⇔−=

2

51

2

51

0

4

3
2222

а
х

а
х

ааххахах  

Juwabı: ( ) ( ) ( ) ( )
2

51
,

2

51
,21,21 4321

+=−=+=−= а
х

а
хахах  

4- mısal: ( )( )( )( ) 4432 вахахахах =++++ ……….(1) ten`lemesin sheshin`. a ha`m v  

parametrler. 

Sheshiw:  Berilgen ten`lemeni sheshiwde to`mendegi ulıwma tu`rdegi ten`lemeni 

sheshiwden paydalanamız: 

( )( )( )( ) А=−−−− dхсхвхах bunda dсва ≤≤≤ ha`m с-dа =−в  bolsa 

bunday tu`rdegi ten`leme 
4

dсва
ух

++++=  almastırılıwı arqalı bikvadrat 

ten`lemege keltirilip sheshiledi. Olay bolsa (1)-ten`lemeni sheshiwde 

 аух
2

5−=  belgilewin kirgizip (1)-ten`lemege qoyamız: 
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0
9

16

2

5

4

1

4

9

2

3

2

1

2

1

2

3

2

5
4

2

5
3

2

5
2

2

5

44224

422224

4

=−+−⇔

⇔=






 −






 −⇔=






 +






 +






 −






 −⇔

⇔=






 −+






 −+






 −+






 −+

вауау

вауаувауауауау

ваауаауаауаау

 

Bul bikvadrat ten`lemeni sheshsek:     )2.....(....................
4

5 4422
2,1 ваау +±=  

Eger 0== ва bolsa, (1)- ten`leme bir x=0 korenine iye boladı. 

Meyli 022 ≠+ ва bolsın. Bul jag`dayda (2)- ten`lemeden (1)- ten`leme barlıq waqıt 

sheshimge iye bolatug`ını kelip shıg`adı. 

Eger 0
4

5 442 <+− ваа  bolsa, onda 44 169 ва < boladı ha`m (1)-ten`leme 

to`mendegi eki sheshimge iye boladı: 

442
2,1 4

5

2

5
вааах ++±−=  

Eger 44 169 ва = bolsa, onda (1)-ten`leme to`mendegi u`sh korenge iye boladı: 

.
2

5

2

5

4

5

2

5
,

2

5 442
3,21 аавааахах ±−=++±−=−=  

Eger 44 169 ва > bolsa, onda (1)-ten`leme to`mendegi to`rt korenge iye boladı: 

442
4,3,2,1 4

5

2

5
вааах +±±−=  

Juwabı: eger a = v = 0 bolsa, x=0;   eger ,
3

2
ва <  bolsa, onda 

442
2

442
1 4

5

2

5
,

4

5

2

5
вааахвааах ++−−=+++−=   eger ва

3

2=  bolsa, 

onda  

аахаахах
2

5

2

5
,

2

5

2

5
,

2

5
321 −−=+−=−=  

eger ва
3

2
≻  bolsa, onda   

442
4

442
3

442
2

442
1

4

5

2

5
,

4

5

2

5

4

5

2

5
,

4

5

2

5

вааахвааах

вааахвааах

+−−−=++−−=

+−+−=+++−=
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5- mısal: a, v, s parametrlerinin` qanday ma`nislerinde ( ) ( ) свхах =−+− 44
 

ten`lemesi sheshimlerge iye boladı. 

Sheshiw: Berilgen ten`lemeni sheshiw ushın 
2

ва
ух

++=  belgilewin kirgizemiz: 

с
ва

у
ва

ус
ва

уа
ва

у =






 −++






 −−⇔=






 +++






 −++
4444

2222
 

eger 
2

в-а=d  dep belgilesek, onda keyingi ten`leme  

( ) ( ) )1.......(..........44
сdуdу =−++ tu`rindegi ten`lemege iye boladı. 

( ) ( )
0

2
6у2у12у2

dу4у6у4уdу4у6у4у

42244224

43223443223444

=−++⇔=++⇔

⇔=+−+−+++++⇔=−++
c

dуdcdd

cddddddcdуdу

 

bul bikvadrat ten`lemeni sheshiw ushın 2у=z dep belgileymiz, sonda to`mendegi 

kvadrat ten`leme payda boladı: 

......(2)..........0
2

6 422 =−++ c
dzdz  

2
83 42

,21

c
ddz +±−=  

(2)-ten`lemenin` teris koreni 
2

8d3 42 c
dz +−−= berilgen ten`lemeni 

qanaatlandırmaydı, olay bolsa (2)- ten`lemenin` ekinshi koreni on` bolg`anda g`ana 

berilgen ten`lemeni qanaatlandıradı: 

( )
8

в-а
2

2
9

2
83

2
80

2
83

4
44442442 ≥⇒≥⇒≥⇒≥+⇒≥+⇔≥++− cdcd

c
d

c
dd

c
d

c
dd

z tin` bul ma`nisin zу =2 ten`lemesine qoyıp u tın` ma`nislerin tabamız: 

( ) ( )
2

в-а
4

3

2
83

4
2422 васc

ddу
−++−=++−=  

bunnan   
( ) ( )2

4

2,1 4

3

2
ва

вас
у −−++±=   

Eger 
( )

8

4
ва

с
−< bolsa berilgen ten`leme sheshimge iye bolmaydı. 

Juwabı: Berilgen ten`leme 
( )

2

4
ва

с
−≥ sha`rti orınlang`anda g`ana to`mendegi eki 

korenge iye boladı: 
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( ) ( )2
4

1 4

3

22
ва

васва
х −−++++=  

( ) ( )2
4

2 4

3

22
ва

васва
х −−++−+=  

6-mısal: a parametrinin` ma`nislerine baylanıslı  ( ) )1......(..........0121 224 =−+−+ ахах  

ten`lemenin` korenlerinin` sanın tabın`. 

Sheshiw: (1)-ten`lemeden 2ху = dep belgileymiz, sonda (1)- ten`leme to`mendegi 

tu`rde boladı:  ( ) ( )
2

4512
0121 2,1

22 аа
уауау

−±−=⇒=−+−+  

Eger a parametrinin` ma`nisleri to`mendegi ten`sizlikler sistemasın 

qanaatlandırsa, onda (1)-ten`leme to`rt sheshimge iye boladı. 

4

5
1

01
4

5

14445
4

5

1245

54

0
2

4512

045

22

<<⇔

⇔








>−

<
⇔









+−<−

<
⇔





−<−

<
⇔









>−−−

>−

а

а

а

ааа

а

аа

а
аа

а

 

Eger a parametrinin` ma`nisleri to`mendegi ten`sizlikler sistemasın 

qanaatlandırsa, onda (1)-ten`leme u`sh sheshimge iye boladı. 

1

2

1

1

021

012

=⇒







>

±=
⇔





<−
=−

а
а

а

а

а
 

Eger a parametrinin` ma`nisleri to`mendegi ten`sizlikler sistemasın 

qanaatlandırsa, onda (1)-ten`leme eki sheshimge iye boladı. 

( )

( )( ) 1101101

144451245
1245

1245

0
2

4512

0
2

4512

2

2

<<−⇒<−+⇒<−⇒

⇒+−>−⇒−>−⇔






−>−

−−>−
⇔













<−−−

>−+−

аааа

ааааа
аа

аа

аа

аа

 

4

5

2

1
4

5

12

54

012

045
=⇒










>

=
⇒





>
=

⇒




>−
=−

а

а

а

а

а

а

а
 

Eger a parametrinin` ma`nisleri to`mendegi ten`sizlikler sistemasın 

qanaatlandırsa, onda (1)-ten`leme bir sheshimge iye boladı. 
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1

2

1

1

12

1

021

01 2,122

−=⇒








<

±=
⇒





<
=

⇒




>−
=−

а
а

а

а

а

а

а
 

Eger a parametrinin` ma`nisleri to`mendegi ten`sizlikler ko`pligin qanaatlandırsa, 

onda (1)-ten`leme sheshimge iye bolmaydı. 


















<−+−

>−
<−

0
2

4512

045

045

аа

а

а

 

Juwabı: eger 
4

5
1 << а  bolsa to`rt korenge iye boladı,  

eger a=1 bolsa u`sh korenge iye boladı, 

eger 
4

5
,11 =<<− аа  bolsa eki korenge iye boladı, 

eger a=-1 bolsa bir korenge iye boladı, 

eger 
4

5
,1 >−< аа bolsa korenge iye bolmaydı. 

7- mısal: 1≥а  ha`m 0≥в parametrlerinin` ma`nislerinde 

( ) 017552332 =−++−++ аавхаавх  ten`lemesinin` en` u`lken korenin tabın`. 

Sheshiw: аавс += dep belgileymiz, 1≥а  ha`m 0≥а bolg`anlıqtan 1≥с  boladı, 

olay bolsa berilgen ten`leme 

( ) ( )( ) ( )
( ) 017523

01752301755233
2

22

=−+−+⇔

⇔=−++−++⇔=−++−++

схсх

аавхаавхаавхаавх
 

tu`rine iye boladı. Bul ten`lemeden s ni tabamız: 

( ) ( )

53

172

53

172

17253017523017523
22

222

+
−−−=

+
++−=⇒

⇒++−=+⇒=−+−⇒=−+−+

х

хх

х

хх
с

хххссхсххсхсх

 

1≥с  ekenligin eske alıp to`mendegi ten`sizlikti sheshemiz: 

( ) ( )







≤−

−≤
⇔≤−







 ++⇔≤
+

−+⇔

⇔≤
+

++−−⇔≤+
+

−−⇔−≤
+

−−⇔≥
+

−−−

3
3

5

4
03

3

5
40

53

12

0
53

53172
01

53

172
1

53

172
1

53

172

2

2222

х

х

ххх
х

хх

х

ххх

х

хх

х

хх

х

хх

≺

 

Juwabı: x tın qabıl etetug`ın en` u`lken ma`nisi x=3 boladı. 
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8-mısal: a parametrinin`  ma`nislerinde ( ) ( ) 01212 2223 =+−+−+ аахаахх  

ten`lemesinin` en` kishi korenin tabın`. 

Sheshiw: 

( ) ( ) ( ) ( ) ( )

( ) ( )( ) ( )( )( )








−=
+=
−−=

⇔=++−−+⇔=+−+⇔

⇔=++−+⇔=+−+−+

ах

ах

ах

ахахахахах

ахааххаахаахх

2

1

1

0112012

021201212

3

2

1
22

222223

 

Ten`lemenin` en` kishi korenin 1х  dep alıp usı koren ushın a parametrinin` 

ma`nislerin tabamız. Bul ma`nislerdi tabıw ushın to`mendegi ten`sizlikler sistemasın 

sheshemiz: 

11
1

1

1

22

21

11
<<−⇔





<
−>

⇔




<
−>

⇔




−<−−
+<−−

а
а

а

а

а

аа

аа
 

Eger ten`lemenin` 2х korenin en` kishi koren dep alsaq, onda to`mendegi 

ten`sizlikler sisteması orınlı boladı: 

1

3

1

1

13

22

21

11
−<⇔








−<

−<
⇔





−<
−<

⇔




−<+
−−<+

а
а

а

а

а

аа

аа
 

En` keyingi u`shinshi jag`dayda to`mendegi ten`sizlikler sistemasın sheship a 

parametrinin` ma`nislerin anıqlaymız: 

1
1

3

1

1

13

12

12
>⇔








>

−>
⇔





>
−>

⇔




−−<−
+<−

а

а

а

а

а

аа

аа
 

Juwabı: eger 1−≤а  bolsa, onda ;1+= ах  

eger 11 <<− а  bolsa, onda ;1−−= ах  

eger 1≥а  bolsa, onda ах 2−=  

9- mısal:  
ах

х

аахх

х

ах

х

+
+=

−+
−+

−
+ 23

23

3

3

2
22

 ten`lemesin sheshin`. 

Sheshiw:  ( )( ) 0
23

3

3

3

223

23

3

3

2
22

=
+
+−

+−
−+

−
+⇔

+
+=

−+
−+

−
+

ах

х

ахах

х

ах

х

ах

х

аахх

х

ах

х
 

Bul ten`lemede MMO: ах
а

х −≠≠ ;
3

 

Keyingi ten`lemeni ulıwma bo`limge keltiremiz: 

( ) 034548

03445802369322
2

222

=−−−−⇔
⇔=+++−−⇔=++−−−++++

ахах

аахххааххххааххх
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( ) ( ) ( )
16

11454

16

121881654 2

2,1

+±−=++±−= ааааа
х  

8

34

16

68

16

11454
;1

16

16

16

11454
21

+=+=++−=−=−=−−−= аааа
х

аа
х  

11,3
3

1
3

≠⇒−≠−⇒−≠−≠⇒≠−⇒≠ аааха
аа

х  

Demek, 1,3 ≠−≠ аа  bolg`anda 11 −=х  boladı. 

4

1
312

8

34
,

4

9
94

38

34

3
−≠⇒−≠⇒−≠+

⇒−≠−≠⇒−≠⇒≠+
⇒≠ ааа

а
ахаа

ааа
х  

Demek, 
4

1
;

4

9 −≠−≠ аа bolg`anda 
8

34
2

+= а
х  boladı. 

Berilgen ten`lemenin` 
4

1
,

4

9
,1,3 −=−==−= аааа  ma`nislerindegi korenlerin 

tabamız. 

Eger 3−=а  bolsa berilgen ten`leme 
8

9−=х  boladı. 

Eger 1=а  bolsa berilgen ten`leme 
8

7=х  boladı. 

Eger 
4

1
;

4

9 −=−= аа  bolsa berilgen ten`leme 1−=х  boladı. 

Juwabı: eger 1,
4

1
,

4

9
,

4

11
,3 −−−−≠а  bolsa, onda 

8

34
,1 21

+=−= а
хх  boladı. 

eger 
4

1
,

4

9
,

4

11 −−−=а  bolsa, onda 1−=х  boladı. 

eger 3−=а  bolsa, onda 
8

9−=х  boladı. 

eger 1=а  bolsa, onda 
8

7=х  boladı. 

10- mısal: 
в

а

ха

ва

ха

ва 222 =
−
−−

+
+

ten`lemesin sheshin`, bunda a ha`m v parametrler. 

Sheshiw: MMO: 0, ≠±≠ вах  

Eger a=0 bolsa berilgen ten`leme 0
2

0 =⇔=+
х

в

х

в

х

в
 tu`rine iye bolıp x=0 den 

basqa qa`legen haqıyqıy san berilgen ten`lemenin` sheshimi boladı. 

Eger ав 2=  bolsa berilgen ten`leme аххаа
ха

а
341

4 =⇔+=⇔=
+

sheshimine iye 

boladı. 

Eger ав 2−= bolsa berilgen ten`leme аххаа
ха

а
341

4 −=⇔−=⇔−=
−

− sheshimine 

iye boladı. 

Eger ав 2±≠  bolsa berilgen ten`leme to`mendegi sheshimlerge iye boladı: 
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( )( ) ( )( )
( )( )

232

22

2224

224222222

ахаававх

в

а

ха

авах

в

а

хаха

хавахава

в

а

ха

ва

ха

ва

−=+−⇒

⇒=
−
+−

⇒=
+−

+−−−+
⇒=

−
−−

+
+

 

Keyingi ten`liktin` eki jag`ın 2a g`a bo`lip to`mendegi ten`lemeni payda etemiz: 






+=
−=

⇔=−+−
авх

авх
аввхх

2

1222 02  

Juwabı: eger 0в, =∈ Rа  bolsa ten`leme sheshimge iye bolmaydı; 

eger 0,0 ≠= ва  bolsa ten`lemenin` sheshimi nol`den basqa qa`legen san; 

eger 02 ≠= ав  bolsa ах 3=  boladı; 

eger 02 ≠−= ав  bolsa ах 3−= boladı; 

eger авва 2,0,0 ±≠≠≠  bolsa авхавх +=−= 21 ,  boladı. 

11- mısal: a parametrinin` qanday ma`nisinde  

( ) ( )( ) 033222 222 =−+−+−− аххахх ten`lemesi ha`r qıylı to`rt korenge iye boladı. 

Sheshiw: Berilgen ten`lemeden хху 22 −=  dep belgileymiz sonda ten`leme 

to`mendegi tu`rdegi sheshimlerge iye boladı: 

( ) 




−=
=

⇔=−++−
1

3
0332

2

12

ау

у
ауау  

Bul tabılg`an u tın` ma`nislerin belgilegen jerge qoyamız: 

1) 




=
−=

⇔=−−
3

1
032

2

12

х

х
хх  

2) 






+=

−=
⇔=+−−

ах

ах
ахх

1

1
012

4

32  

Ma`selenin` sha`rtinen 0>а  bolıwı tiyis, olay bolsa keyingi ten`sizlik orınlanıwı 

ha`m 432,1 ,, хххх   korenleri ha`r qıylı bolıwı ushın to`mendegi sha`rtler orınlanıwı 

tiyis: 

4213

,4211

≠⇒≠⇒+≠

≠⇒≠⇒−≠−

ааа

ааа
 

Juwabı: Berilgen ten`leme ha`r qıylı on` to`rt korenge iye bolıwı ushın a 

parametrinin` ma`nisi ( ) ( )∞∪∈ ;44;0а  bolıwı tiyis. 

12-mısal: a parametrinin` qanday ma`nisinde 081423 =+++ хахх ten`lemesinin` 

korenleri geometriyalıq progressiyanı du`zedi.  
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Sheshiw: Meyli berilgen ten`lemenin` korenleri 2
000 х,, qqхх geometriyalıq 

progressiyanı du`zetug`ın bolsın. Olay bolsa, 

( )( )( )2
000

23
х-х814 qqхххххахх −−=+++  

Bul ten`liktin` on` jag`ındag`ı qawsırmalardı ashamız. 

( )( )( ) ( )( )
( ) ( ) 33

0
2

0
22

0
32

0
2

00
2

0
333

0
2

0
22

00
2

32
00

22
0

232
0

2
000

22
000

х-ххххххххх-

-хххххххх-х

qqqхqххqqхqqqххх

qqхqххqххqхqххqqхххх

+++++−=−+−

+−−=−+−−=−−

 

( ) ( ) 33
0

2
0

22
0

32
0

2
00

2
0

323
х-ххххх8х14 qqqхqххqqхахх +++++−=+++  

Keyingi ten`liktin` on` ha`m sol jag`ındagı  x tin` da`rejeleri boyınsha 

koeffitsientlerin ten`lestirip to`mendegi ten`lemeler sistemasına iye bolamız: 










−=

=++

−=++

)3...(....................8х

)2(,,,,,,,,,,,14хх

....(1)а.........х

33
0

32
0

22
0

2
0

2
000

q

qqqх

qqхх

 

(1)- den ( ) а1хх
2

0
2

000 −=++=++ qqqqхх  

(2)- den ( ) 14q1хх
22

0
32

0
22

0
2

0 =++=++ qqхqqqх  

Bunnan -14а0 =qх  (3)- nin` eki jag`ın 3а qa ko`beytemiz, sonda 

( ) 33
0

333
0

3 8а8 аqахqха −=⇒−=     ( ) 77148 3333 =⇒=⇒−=− ааа  

Juwabı: Berilgen ten`lemede a parametrinin` ma`nisi a=7 bolg`anda onın` 

korenleri geometriyalıq progressiyanı du`zedi. 

13-mısal: a parametrinin` qanday ma`nisinde 0116 23 =+++ аххх  

ten`lemesinin` korenleri arifmetikalıq progressiya du`zedi. 

Sheshiw: Meyli berilgen ten`lemenin` korenleri qрхрdрх +==−= 321 , х,  

arifmetikalıq progressiyanı du`zetug`ın bolsa, onda to`mendegi ten`lik orınlı 

boladı: 

( )( )( ) ( )( )
( ) 322223232223

2223

ррdх33хр-х33х

dр-х2р-х116

−+−+−=+−+−=
=−−++−=−−+−=+++

dррхрddхррх

dрхdррххqрхdрхаххх
 

Keyingi ten`liktin` on` ha`m sol jag`ındagı  x tin` da`rejeleri boyınsha 

koeffitsientlerin ten`lestirip to`mendegi ten`lemeler sistemasına iye bolamız: 
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







=+=
=
−=

⇔








=−
=−

=−

68-2а

1

2

ррd

113

63
2

32

22 d

р

а

dр

р

 

Juwabı: Berilgen ten`lemede a parametrinin` ma`nisi a=6 bolg`anda onın` 

korenleri arifmetikalıq progressiyanı du`zedi. 

14-mısal: ( )( )( )( ) 22412832 хаахахахах =++++  ten`lemesin sheshin`, bunda a-

parametr. 

Sheshiw:    

( )( )( )( ) ( )( ) 22222222 424112414412832 хаааххаахххаахахахах =++++⇔=++++  

Bul ten`lemede a=0 bolsa, x=0 boladı. Meyli 0,0 ≠≠ ха  bolsın, keyingi 

ten`lemenin` eki jag`ın 22ха  qa bo`lemiz. Sonda ten`leme to`mendegi tu`rge iye boladı: 

4
24

11
24

14 =






 ++






 ++
х

а

а

х

х

а

а

х
 bul ten`lemege 

х

а

а

х
у

24+=  belgilewin kirgizemiz, 

sonda ten`leme ( )( ) 41114 =++ уу  tu`rine iye boladı. 

( )( ) 




−=
−=

⇔=++⇔=++
10

15
01502541114

2

12

у

у
уууу  

Bul tabılg`an u tin` ma`nislerin belgilegen jerge qoyamız: 

1) 










⋅+−=

⋅−−=
⇒=++⇒−=+

ах

ах

аахх
х

а

а

х

2

12915

2

12915

0241515
24

2

1
2  

2) 




−=
−=

⇒=++⇒−=+
ах

ах
аахх

х

а

а

х

4

6
0241010

24

4

32  

Juwabı: eger a=0  bolsa, x=0   boladı. 

eger 0≠а  bolsa,  ахахахах 4,6,
2

12915
,

2

12915
4321 −=−=⋅+−=⋅−−=   

15-mısal: ( )( ) ( )( ) 132

4

31

12 2

+
−

+−
−=

++
++

а

а

хх

х

ха

хах
 ten`lemesin sheshin` 

Sheshiw: Berilgen ten`lemeni to`mendegishe tu`rlendiremiz: 
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( )( ) ( )( ) ( )( ) ( )( ) ( )( )





−≠−≠
−=

⇒

++
−+=

++
++⇔

+
−

+
+=

++
++⇔

+
−

+−
−=

++
++

3,1

12

31

2

31

12

13

2

31

12

132

4

31

12 2

ха

аах

ха

ах

ха

хах

а

а

х

х

ха

хах

а

а

хх

х

ха

хах

а

а
хаах

2

1
12

−=⇔−=  

0=а  bolsa ten`leme sheshimge iye bolmaydı, sonlıqtan 0≠а . 

Endi a parametrinin` x=-3 yamasa x=2 ma`nislerine ten` bolatug`ın ma`nislerin 

tabamız, onın` ushın to`mendegi ten`lemelerdi sheshemiz: 

5

1
1514

2

1
2)2

5

1
1516

2

1
3)1

=⇒=⇒−=⇒
−=

−=⇒=−⇒−=−⇒
−=−

аааа
а

а

аааа
а

а

 

Juwabı: 
5

1
,0 ±== аа  bolsa, ten`leme sheshimge iye emes, 

5

1
,0,1 ±≠≠−≠ ааа  

bolsa, 
а

а
х

2

1−=  sheshimine iye, 1−=а  bolsa, ten`leme mag`anag`a iye bolmaydı.  

16-mısal:  ( ) ( )1

1

1

1
2 −

+
−

=+
ааахах

ха
 ten`lemesin sheshin`. 

Sheshiw: Berilgen ten`lemenin` bo`limleri 0,1,0 ≠≠≠ хаа  bolg`anlıqtan 

berilgen ten`leme to`mendegi tu`rge iye boladı: 

( )( ) ( ) ( )( ) ( )хахахааххаахаах +=−+⇒+=−+ 11 2  bunnan 

eger ахха −=⇔=+ 0 , eger 0≠+ ха  bolsa, 1−= ах  boladı. 

Juwabı: Eger 1,0 == аа  bolsa, ten`leme mag`anag`a iye emes, 

Eger ,1,0 ≠≠ аа bolsa, 1, 21 −=−= ахах  boladı. 

17-mısal: 12
1

2
2

+=−
−

аа
х

ах
 ten`lemesin sheshin`. 

Sheshiw: Berilgen ten`leme 1≠х  bolg`anda ( )( ) ⇔+−= 22 11 ахах  

( ) ( ) 011 222 =+++− ахаах  

Eger 0≠а  bolsa  
( ) ( ) ( ) ( ) ( )

а

ааа

а

аааа
х

2

112

2

1411 22242 −±++=
+−+±+

=   

а

а
хах

1
,1 21

+=+=  

Juwabı: Eger 0=а  bolsa, ten`leme sheshimge iye bolmaydı. 
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Eger 1=а  bolsa, 2=х  boladı. 

Eger 1,0 ≠≠ аа  bolsa, 
а

а
хах

1
,1 21

+=+=  boladı. 

18-mısal:  
вахвах ++

=++ 1111
  ten`lemesin sheshin`. 

Sheshiw: ваххва −−≠≠≠≠ ,0,0,0 bolatug`ını belgili, 

Olay bolsa, 
( ) ( ) ( ) ( ) ⇒=++++++⇒

++
=++

авхвахваавхваавх
вахавх

вахав 221
 

( ) ( )( ) 02 =++++ авхвахва  bul ten`lemeden 

Eger ва −=  bolsa, 0 ge  ten` bolmag`an qa`legen san ten`lemenin` sheshimi 

boladı. 

Eger ва −≠ bolsa, onda ( ) 02 =+++ авхвах  

( ) ( ) ( ) ( )
22

42
вавааввава

х
−±+−=

−+±+−
=  

вхах −=−= 21 ,  

 

Juwabı: Eger 0,0 == ва  bolsa, ten`leme mag`anag`a iye bolmaydı, 

Eger ва −= bolsa, onda 0 den basqa qa`legen san ten`lemenin` sheshimi boladı. 

Eger 0,0, ≠≠−≠ вава  bolsa, вхах −=−= 21 ,  boladı. 

Eger 0,, ≠−≠= авава  bolsa, ах −=  boladı. 

19-mısal: 0
4

22
=

−
+

−
−−

−
−

ва

ав

ах

вх

вх

ах
  ten`lemesin sheshin`. 

Sheshiw: к
ва

ва
у

вх

ах =
−
+=

−
−

,  dep belgileymiz. Sha`rt boyınsha ,ва ±≠  demek 

.0≠к  

( ) ( )
( )( )

0
11

0
1

0
1

0
4 22

22

=

−
+

−
−
++

−
−

−
−
−⇔=

+
−−

−
++

−
−

−
−
−⇔

⇔=
−+
−−++

−
−

−
−
−⇔=

−
+

−
−−

−
−

ва

вава

ва

вх

ахвх

ах

ва

ва

ва

ва

вх

ахвх

ах

вава

вава

вх

ахвх

ах

ва

ав

ах

вх

вх

ах

 

Keyingi ten`lemege belgilewlerdi kirgizsek, ten`leme to`mendegishe boladı: 
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( ) 0100
11

0
11 2222

22

=−−+⇒=−+−⇒=−+−⇔=−+− куккуууккку
к

к

у

у

к
к

у
у

( ) ( ) ( ) ( )
к

кк

к

ккк
у

2

11

2

411 222222 +±+−=
+−±+−

=  

ку
к

у −== 21 ;
1

 

Bul tabılg`an u tin` ma`nislerin belgilegen jerge qoyamız: 

1)  

22

22
1

2

1

вавх

ваввхахававхах
ва

ва

вх

ах

ва

вавх

ах
у

вх

ах

+=⇒

⇒+−−=−−+⇒
+
−=

−
−

⇒

−
+

=
−
−

⇒=
−
−

 

2)  
2222

2 2 ваахваввхахаавахвх
ав

ва

вх

ах
у

вх

ах +=⇒−−+=+−−⇒
−
+=

−
−

⇒=
−
−

 

Meyli 0=а bolsın. ва ±≠ bolg`anlıqtan 0≠в  boladı. Bunnan birinshi ten`lemeden 

2

в
х =  boladı, al bul jag`dayda ekinshi ten`leme sheshimge iye bolmaydı. 

Meyli 0=в bolsın. ва ±≠ bolg`anlıqtan 0≠а  boladı. Bunnan ekinshi 

ten`lemeden 
2

а
х =  boladı, al bul jag`dayda birinshi ten`leme sheshimge iye bolmaydı. 

Eger 0,0 ≠≠ ва  bolsa, 
а

ва
х

в

ва
х

2
;

2

22

2

22

1

+=+=  

Juwabı: Eger 0,0 ≠≠ ва  bolsa, 
2

в
х =  

Eger 0,0 =≠ ва  bolsa, 
2

а
х =  

Eger вава ±≠≠≠ ,0,0  bolsa, 
а

ва
х

в

ва
х

2
;

2

22

2

22

1

+=+=  

Eger ва = bolsa berilgen ten`leme mag`anag`a iye bolmaydı. 

20-mısal: a parametrinin` qanday ma`nislerinde 2
3

3

1
=

−
−+

+
+

х

ха

х

ах
 ten`lemesi 

jalg`ız bir korenge iye boladı. 

Sheshiw: Berilgen ten`lemenin` anıqlanıw oblastı 1−=х  ha`m 3=х  ten basqa 

barlıq haqıyqıy sanlar ko`pligi boladı. Olay bolsa, 
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( )( ) ( )( ) ( )( )

( ) ( ) ( )




−=
=

⇔=−+−+⇔

⇔=−+−+⇔=−+−+⇔−−=−+−

−+−+−⇔−+=−++−+⇔=
−

−+
+
+

35,0

1
0312

03206222464233

333123132
3

3

1

2

12

2222

2

ах

х
ахах

аахххааххххххах

ахааххххххаххах
х

ха

х

ах

 Berilgen ten`leme 1=х  jalg`ız korenge iye bolıwı ushın 2х koreni 1х  korenine 

ten` bolıwı yamasa 1,3 −== хх  sanlarına ten` bolıwı tiyis. 

( )
( )
( ) 9335,0

1135,0

5135,0

=⇔=−
=⇔−=−

=⇔=−

аа

аа

аа

 

Juwabı: a=5 bolg`anda berilgen ten`leme jalg`ız x=1 korenine iye boladı. 

 

 

Mısal ha’m shınıg’ ıwlar:  
 

1. a parametrinin` qanday ma`nislerinde 4
3

2

1
=

−
−+

+
+

х

ха

х

ах
 ten`lemesi jalg`ız bir 

korenge iye boladı. 

2. a parametrinin` qanday ma`nisinde 0105 23 =+++ аххх  ten`lemesinin` 

koren`leri arifmetikalıq progressiya du`zedi. 

3. a parametrinin` qanday ma`nisinde 081223 =+++ хахх ten`lemesinin` 

koren`leri geometriyalıq progressiyanı du`zedi.  

4. a parametrinin` qanday ma`nisinde   

( ) ( )( ) 033222 222 =−+−+−− аххахх ten`lemesi ha`r qıylı eki koren`ge iye boladı. 

5. a parametrinin`  ma`nislerinde ( ) ( ) 01212 2223 =+−+−+ аахаахх   

ten`lemesinin` en` u’lken korenin tabın`. 

6. 1≥а  ha`m 0≥в parametrlerinin` ma`nislerinde 

( ) 017552332 =−++−++ аавхаавх  ten`lemesinin` en` kishi korenin tabın`. 

7. a parametrinin` ma`nislerine baylanıslı 

( ) )1......(..........01221 224 =−+−+ ахах ten`lemenin` korenlerinin` sanın tabın`. 

8. a, b, c parametrlerinin` qanday ma`nislerinde ( ) ( ) свхах =−+− 44
 

ten`lemesi sheshimlerge iye bolmaydı. 
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9. ( )( )( )( ) 22212843 хаахахахах =++++  ten`lemesin sheshin`, bunda a-parametr. 

10. 0
2

22
=

−
+

−
−−

−
−

ва

ав

ах

вх

вх

ах
  ten`lemesin sheshin`. 

 

§4. PARAMETRLĐ ĐRRATSIONAL TEN`LEMELER 

 

1-mısal: ахх =−+ 1  ten`lemesin sheshin`. 

Sheshiw: Bul ten`lemede 101 ≥⇔≥− хх . 

( )




≥
−=−⇔−=−⇔=−+

ха

хах
хахахх

21
11  

( ) ( )
( ) ( )

2

3412

2

4414412

011201221
22

2,1

222222

−±+=−−++±+=⇔

⇔=−++−⇔=−+−−⇔+−=−

аааааа
х

ахахахахххахах

 

( ) ( ) 03412341223412
2

3412 ≤−±⇔≤−±+⇔≤−±+⇔≤−±+
аааааааа

аа
 

Keyingi ten`sizlikte ten`lik orınlanıw ushın  134 =−а  bolıwı tiyis, olay bolsa 

144134 =⇔=⇔=− ааа  

Juwabı: Eger 1<а  bolsa, ten`leme sheshimge iye emes, eger 1≥а  bolsa berilgen 

ten`leme jalg`ız bir sheshimge iye 
2

3412 −−+= аа
х  

2-mısal: ахах +−=− 12 ten`lemesin sheshin`. 

Sheshiw: Eger 







−≥

≥

2

1 а
х

ах

 bolsa, berilgen ten`leme mag`anag`a iye boladı. 

( ) ( ) ахахахахахахах 21121212
22

−=⇒+−=−⇒+−=−⇒+−=− bul 

ma`nisti x tın` ornına qoyıp a nın` ma`nislerin tabamız: 

1) 
3

1
1321 ≤⇔≤⇔≥− аааа  

2) 
3

1
13142

2

1
21 ≤⇔≤⇔−≥−⇔−≥− аааа

а
а   

Demek, 
3

1≤а  
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Juwabı: Berilgen ten`leme 
3

1≤а  bolg`anda jalg`ız bir sheshimge iye boladı, al 

3

1>а  bolg`anda sheshimge iye bolmaydı. 

3-mısal: аахх =++− 122 ten`lemesin sheshin`. 

Sheshiw: ахахаахх −=++⇔=++− 11 2222  bul ten`leme mag`anag`a iye 

bolıwı ushın ах ≥ ha`m 0122 ≥++ ах  bolıwı tiyis. 

Eger ах ≥ bolsa, 

( ) ( ) 122111 22222
2

2222 −=⇒+−=++⇒−=++⇒−=++ ахааххахахахахах  

Eger 0≠а  bolsa, onda 
а

х
2

1−=  boladı. 

00
2

12
0

2

1

2

1 2

<⇔<+⇔<+⇔>−⇒> а
а

а

а
аа

а
ах  

Juwabı: Eger 0<а  bolsa, 
а

х
2

1−=  sheshimine iye boladı, al 0≥а  bolsa, berilgen 

ten`leme sheshimge iye bolmaydı. 

4-mısal: a parametrinin` ma`nislerinde 124 −=+ хах  ten`lemesin sheshin`. 

Sheshiw:  

( )








≥

=−+−
⇔









≥

+−=+
⇔





≥−
−=+⇔−=+

2

1

0184

2

1

1444

012

124
124

22
2

х

ахх

х

ххах

х

хах
хах  













++=

+−=
⇔=−+−

2

32

2

32

0184

2

1
2

а
х

а
х

ахх  

Bunnan 3−=а  bolsa, berilgen ten`leme jalg`ız 1=х  sheshimine iye boladı. 

Eger 3−>а  bolsa, 21 хх <  ha`m berilgen ten`leme to`mendegi sistemanı 

qanaatlandıratug`ın a parametrinin` ma`nislerinde eki sheshimge iye boladı: 

23
3

2

3

13

3

13

3

132

3
2

1

2

32
−≤<−⇔





−>
−≤

⇔




−>
≤+

⇔




−>
≤+⇔





−>
≥+−⇔









−>

≥+−
а

а

а

а

а

а

а

а

а

а

а

  

Demek 23 −≤<− а  bolsa, berilgen ten`leme 
2

32 +±= а
х  sheshimine iye boladı. 
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Eger 
2

1
1 <х  ha`m 

2

1
2 ≥х  bolsa, berilgen ten`leme 2х korenine iye bolıwı ushın 

to`mendegi sistema orınlı boladı: 

213
13

13

132

132

2

1

2

32

2

1

2

32

−>⇔>+⇔






−≥+

>+
⇔







≥++

<+−
⇔













≥++

<+−

аа
а

а

а

а

а

а

 

Demek, 2а > −  bolg`anda berilgen ten`leme 
2

32 ++= а
х  sheshimine iye boladı. 

Eger 3а < −  bolsa, 0184 2 =−+− ахх  ten`lemesinin` diskriminantı teris 

bolg`anlıqtan berilgen ten`leme sheshimge iye bolmaydı. 

Juwabı: eger 3а < −  bolsa ten`leme sheshimge iye bolmaydı, 

eger 3=а bolsa 1=х  boladı, eger 3 2а− < ≤ − bolsa 
2

32
2,1

+±= а
х ; 

eger 2а > −  bolsa 
2

32 ++= а
х  boladı. 

5-mısal: ахах −=−  ten`lemesin sheshin`. 

Sheshiw: Eger аххах ≥≥≥ ,0, bolsa,berilgen ten`leme mag`anag`a iye boladı. 

( )
2

1
22 222 +=⇒+=⇒+−=−⇒−=−⇒−=− а

хаахаахахахахахахах  

Eger 0=а bolsa, ten`lemenin` sheshimi 0≥х  boladı. Eger  0≠а  bolsa, 

ах ≥ bolg`anlıqtan  121
2

1 ≤⇔≥+⇔≥+
аааа

а
 boladı, 1а >  bolg`anda ten`leme 

sheshimge iye bolmaydı. 

0≥х  bolg`anlıqtan 10
2

1 −≥⇔≥+
а

а
 boladı, 1−≤а  bolg`anda ten`leme 

sheshimge iye bolmaydı. 

Eger 0,11 ≠≤≤− аа  bolsa: 
( )

4

1 2+= а
х  sheshimine iye boladı. 

Juwabı: Eger 2 1а >  bolsa ten`leme sheshimge iye bolmaydı, eger 20 1а< <  bolsa 

( )
4

1 2+= а
х  sheshimine iye boladı, eger 0=а  bolsa [ ]∞∈ ,0х  boladı. 

6-mısal: a parametrine baylanıslı ахах =++  ten`lemesin sheshin`. 
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Sheshiw: Eger a<0 bolsa, berilgen ten`leme sheshimge iye bolmaydı. 

Eger a=0 bolsa, x=0 boladı. 

Berilgenten`lemede ах ≤≤0 bolıwıtiyis. Eger 0а > bolsa,  

( )






−=

++=
⇔⇔=−+−⇒+−=+⇒−=+

хха

хха
хахахахахахаха

2

1222 1
0122  

0≥х  bolg`anlıqtan 1++= хха  ten`lemesinde 1≥а  boladı. 

1++= хха ten`lemesin х  ke qarata kvadrat ten`leme etip sheshemiz: 

( )
2

341
2,1

−±−= а
х  

0≥х  bolg`anlıqtan berilgen ten`lemenin` koreni 
2

341 −+−= а
х  ten`liginen 

to`mendegishe 

2

3412

4

23424

4

343421

2

341
2

−−−=−−−=−+−−=








 −+−= ааааааа
х   tabıladı. 

Endi хха −= ten`lemesin х  ke qarata kvadrat ten`leme etip sheshsek: 

( )
2

141
2,1

+±= а
х  iye bolamız. Bunnan   

2

1412

4

21424

4

141421

2

141
2

+++=+++=++++=








 ++= ааааааа
х

 

Bul tabılg`an x tın` ma`nisi berilgen ten`lemenin` sheshimi bolmaydı, sebebi 

ах ≤   sha`rtin qanaatlandırmaydı. 

Juwabı: eger ( ) ( )1,00, ∪∞−∈а  bolsa ten`leme sheshimge iye bolmaydı,eger a=0 

bolsa  x=0, eger  [ )∞+∈ ,1а  bolsa, 
2

3412 −−−= аа
х  boladı. 

7-mısal: 012 =+−− ахх  ten`lemesin sheshin`. 

Sheshiw: 













−=+−

≥

≥

⇔−=−⇔=+−−

122

2

1
12012

22 хаахх

х

ах

аххахх  

( )






−+=

++=
⇔=+++−

аах

аах
ахах

21

21
0112

2

122
 

Demek, a<0 bolsa berilgen ten`leme sheshimge iye bolmaydı. 
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Eger 0≥а  bolsa berilgen ten`leme аахаах 21,21 21 −+=++= korenlerine iye 

boladı. Endi bul korenlerdin` a parametrinin` qanday ma`nislerinde ten`lemenin` 

sheshimleri bolatug`ının anıqlaymız, onın` ushın bul korenlerdi joqarıdag`ı sha`rtke 

qoyamız: 

1)
2

1≥х  yag`nıy 002
2

1

2

1
21 ≥⇒≥++⇔≥++ ааааа  

2) ах ≥  yag`nıy 02121 ≥+⇔≥++ аааа  

3) 
2

1≥х  yag`nıy 0
2

1
0

2

1

2

1
2

2

1
21

2

≥






 −⇔≥+⋅−⇔≥−+ ааааа  

4) ах ≥ yag`nıy 
2

1
121221 ≤⇒≤⇒≤⇔≥−+ аааааа  

Demek, 
2

1
0 ≤≤ а  bolg`anda аах 212 −+= koreni berilgen ten`lemenin` sheshimi 

boladı. 
2

1
≻а  bolg`anda аах 212 −+= koreni berilgen ten`lemenin` sheshimi 

bolmaydı. 

Juwabı: Eger a<0 bolsa berilgen ten`leme sheshimge iye bolmaydı,  

Eger 
2

1
0 ≤≤ а  bolsa аах 212,1 ±+=  korenlerine, eger 

2

1
≻а  bolsa аах 21++=  

korenine iye boladı. 

8-mısal: 122 +=−+ хаахх  ten`lemesin sheshin`. 

Sheshiw: Berilgen ten`leme anıqlang`an bolıwı ushın 1−≥х ha`m 022 ≥−+ аахх  

bolıwı tiyis. 

( )
( ) 2,

2

12
122

2121221212 22222

≠
−
+=⇔+=−⇔

⇔+=−⇔++=−+⇔+=−+⇒+=−+

абунда
а

а
хаха

ахахххаахххаахххаахх








≤
⇔≥

−
⇔≥

−
−++⇔≥+

−
+⇔−≥

−
+

3

1

2
0

2

3
0

2

112
01

2

12
1

2

12

а

а

а

а

а

аа

а

а

а

а
≻

 

Juwabı: Eger ] [+∞∪




 ∞−∈ ;2
3

1
;а  bolsa 

2

12

−
+=

а

а
х , eger 





2;

3

1
а  bolsa berilgen 

ten`leme sheshimge iye bolmaydı. 

9-mısal: a parametrine baylanıslı ахах =−−2  ten`lemesin sheshin`. 
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Sheshiw: Ten`lemenin` anıqlanıw oblastın tabamız: 

2

22 0

0
хах

ах

ах

ах

ха
≤≤⇔





≥
≤

⇔




≥−
≥−

 

( )
( )







+−=

+=
⇔=+++−⇒

⇒+−=−⇒−=−⇒−=−⇔=−−

1
012

2

2
2

2
1422

2242222

хха

хха
ххаха

аахххааххааххаахах

 

хха += 2  ten`lemesinin` koreni berilgen ten`lemenin` koreni bolıwı ushın 

to`mendegi sistemanı  qanaatlandırıwı tiyis: 







≤≤

=+
2

2

хах

ахх
 

Bul sistemanın` birinshi ten`lemesi ha`m 2ха ≤ ten`sizliginen 0≤х  bolatug`ını 
kelip shıg`adı. 










++−=

+−−=
⇔=−+⇔=+

2

141

2

141

0

2

1
22

а
х

а
х

аххахх  

1) 0
0

4

1

0

014

02141

0141

2

141

0
2

141

≥⇔







≥

−≥
⇔





≥
≥+

⇔






≥+++

≥++
⇔













≤+−−

≤+−−

а

а

а

а

а

аа

а

а
а

а

 

2)    0
4

1

4

1

0

1214

114

2

141

0
2

141

≤≤−⇔







−≥

≤
⇔







+≤+

≤+
⇔













≤++−

≤++−

а
а

а

аа

а

а
а

а

 

11 22 ≥⇔≤+−= хххха . Bul jag`dayda berilgen ten`lemeni x tin` tek bir g`ana  

2

141 ++= а
х  ma`nisi qanaatlandıradı. 

Juwabı: eger 






 −∞−∈
4

1
;а  bolsa, onda ∅∈х , 

eger 




−∈ 0;
4

1
а   bolsa. onda ,

2

141
2,1

+±−= а
х  

eger ( )1;0∈а bolsa, onda ,
2

141 +−−= а
х  

eger [ )+∞∈ ;1а  bolsa, onda 
2

141
,

2

141
21

++=+−−= а
х

а
х  boladı. 
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Mısal ha’m shınıg’ ıwlar:  

 

1. a parametrine baylanıslı ахах =−− 22  ten`lemesin sheshin`. 

2. 0214 =+−− ахх  ten`lemesin sheshin`. 

3. 1422 +=−+ хаахх  ten`lemesin sheshin`. 

4. ахах −=−6  ten`lemesin sheshin`. 

5. a parametrinin` ma`nislerinde 1105 −=+ хах  ten`lemesin sheshin`. 

6. ахх =−− 1  ten`lemesin sheshin`. 

7. ахх 212 =−+  ten`lemesin sheshin`. 

8. аахх =+++ 122 ten`lemesin sheshin`. 

9. аах =++ 122 ten`lemesin sheshin`. 

10. ахах 213 +−=− ten`lemesin sheshin`. 
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