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Режа 

1. Фазода тўғри чизиқ ва текисликларнинг жойлашини ўрганиш. 

2. Тўғри чизиқларнинг параллеллиги. 

3. Тўғри чизиқ ва текисликларнинг параллеллиги. 

4. Текисликларнинг параллеллиги. 

5. Перпендикуляр тўғри чизиқлар. 

6. Перпендикуляр текисликлар. 

 

1.Фазода тўғри чизиқ ва текисликларнинг ўзаро жойлашиши ҳақидаги 

тушунчалар ўрганилаётганида асосан уларнинг қуйидаги ҳолатлари 

қаралади: тўғри чизиқ ва текисликнинг параллеллиги ва 

перпендикулярликлиги, текисликларнинг ўзаро параллеллиги ва 

перпендикулярлиги. 

Бу тушунчаларни ўрганиш жараёнида ўқувчилар фазода тўғри чизиқ ва 

текисликнинг ўзаро жойлашиш вазиятларини таҳлил қилиб, уларда фазовий 

тасаввурларнинг ривожланиш имкониятлари вужудга келади.  

Мазкур мавзуни ўрганишда қуйидаги жихатларга алоҳида этибор 

бериш лозим: биринчидан, параллеллик ва перпендикулярлик 

аломатларининг қатъий исботланиши, иккинчидан, кўргазмалилик асосида 

асослашга эътибор бериш; учинчидан, қўллашга доир фазовий масалаларни 

ечиш. 

Бундан ташқари, бу мавзунинг фазовий жисмларнинг кесим-ларини 

ҳосил қилишда, тасвирлашдаги  аҳамиятини эътиборга олиб зарур машқлар 

системасидан фойдаланиш талаб этилади. 

Тўғри чизиқларнинг фазодаги вазияти билан текисликдаги вазияти 

орасидаги фарқ ва ўхшашликларни очиб бериш хам ўқувчиларнинг мазкур 

тушунчаларини яхши эгаллашларига имкон беради. 

Фазода тўғри чизиқ ва текисликларнинг перпендикулярлиги.    

 Бу мавзу IX синфда 18-22 соат ҳажмида ўрганилади. Уч қисмга бўлиб 

ўрганилади: 

1. Фазода тўғри чизиқлар перпендикулярлиги.  

2. Тўғри чизиқ ва текисликлар перпендикулярлиги. 

3. Текисликлар перпендикулярлиги. 

  I қисмни ўрганишда такрорлаш амалга оширилади, бунда аввало: 

  1) ўзаро перпендикуляр тўғри чизиқларнинг таърифи ўрга-нилади; 

  2) кесишувчи ва айқаш ўзаро перпендикуляр тўғри чизиқлар хоссалари 

ўрганиладли; 

  3) кўпёқларнинг  моделларида ва атрофдаги предметлардан уларни 

кўрсатиш  амалга оширилади. 

  II қисмни ўрганишда қуйидаги савол муҳокама қилинади: қандай 

пайтда тўғри чизиқ текисликни кесиб ўтиб, унга перпендикуляр бўлади. 

 Тажрибадан кўринадики, агар тўғри чизиқ текисликка перпендикуляр 

бўлса, у бу текисликдаги ҳар қандай тўғри чизиққа перпендикуляр. Бу 

моделда кўрсатилади. Сўнгра тўғри чизиқ ва текислик перпендикулярлиги 

таърифи баён қилинади. Мактабда тўғри чизиқ ва текисликларнинг  



перпендикулярлиги таърифига уларнинг кесиши талабини қўшиш лозим, 

буни қўшмасак уни исботлашга тўғри келади. 

Агар ўқувчилар тайёр бўлса янги таъриф ҳам бериш мумкин, : агарда 

текисликни кесиб ўтувчи тўғри чизиқ  текисликда ётувчи ҳар бир тўғри 

чизиққа перпендикуляр бўлса, тўғри чизиқ бу текисликка перпендикуляр 

дейилади. 

Тўғри чизиқ ва текисликларнинг  перпендикулярлик аломатини 

ўргатишда икки параллел тўғри чизиқ текисликка параллел бўлса,  улар 

текисликка перпендикуляр бўлмаслигини кўрсатиш зарур.  

 Бу аломатнинг исботи учбурчаклар тенглигидан келтириб чиқарилади, 

бу векторлар скаляр кўпайтмасини ўрганишда керак бўлади. 

Бу мавзуни ўрганишда оғма тушунчаси хам киритилади. 

Текисликлар перпендикулярлиги ўрганишда текисликларнинг ўзаро 

жойлашиши қараб чиқилади, чизмалар, модделлар ва ўқувчиларнинг 

тасаввурлари асосида иккита перпендикуляр текисликлар кесувчи эканлиги 

келтириб чиқарилади. 

Текисликлар орасидаги бурчак нима дэган савол туғилади. Бунда икки 

текислик учининг текислик кесиб ўтганда ҳосил бўлган кесишиш чизиғига 

перпендикуляр бўлган тўғри чизиқлр орасидаги бурчак  қаралади. 

Текисликлар перпендикулярлигини ўрганишда кўпёқларнинг моделлари, 

предметлар, стереометрик қутидандан фойдаланиш лозим. 

 Бу мавзуни ўрганишда: 

1. Перпендикуляр текисликнинг таърифи; 

2. Перпендикуляр текислик ясаш; 

3. Масалалар ечишнинг  босқичлари орқали ўрганилаётган тушунча 

мустаҳкамланади ва умумлаштирилади. 

2. Фазода тўғри чизиқ ва текисликларнинг параллеллиги.  Таърифга 

асосан агарда фазода икки тўғри чизиқ бир текисликда ётса ва умумий 

нуқтага эга бўлмаса, улар параллел бўлади. 

 Иккита асосий  белгиси бор:  

 1. « a   ва b  тўғри чизиқлар бир текисликда ётади»     ba, ; 

 2.  « a  ва b  тўғри чизиқлар умумий нуқтага эга эмас (яъни « a  ва b  

тўғри чизиқларга тегишли умумий нуқта мавжуд эмас)»  baAA ,)(   

 Умуман олганда,  

       baAAbaDfba ,,||    

Щар бир белги параллелликнинг зарурий шарти 

           baAAbababa ,||,||    

 Уларнинг конъюнкцияси етарли шарт ҳисобланади 

       babaAAba ||,,    

 Тўғри чизиқлар қачон параллел эмас? Бу шартларнинг ҳеч бўлмаганда 

биттаси бажарилмаганда ёки бу тўғри чизиқлар тегишли бўлган текислик 

мавжуд эмас ёки улар умумий нуқтага эга бўлмаса: 

       baAAbaba ,,||    



         babaAAba ,,||  

 Тўғри чизиқлар параллелигига икки хил ёндошиш мавжуд, биринчиси,  

бир-бирига устма-уст тушувчи тўғри чизиқлар параллел. Иккинчиси,  бунга 

қўшимча  белги, яъни улар умумий нуқтага эга бўлмаслик белгиси қаралади. 

 Тўғри чизиқлар параллеллиги рефлексивлик хоссасига эга:  

  abbaaaaa ||(||,||     

 Транзитивлик хоссаси ҳам ўринли: 

  )||(||)||( cacbba   

 Биринчи ёндошишда  устма-уст тушиш инкор этилади, яъни тўғри 

чизиқлар параллеллиги рефлексивлик хоссасига эга эмас. Бир текисликда 

ётмайдиган икки тўғри чизиқ мавжудлиги аксиомаларидан келтириб 

чиқарилади: 

  

   







CDABABCCD

ABCABABCDABCDCBAA

,

,,,,,

 Агар     baA , бўлса, айқаш тўғри чизиқлар, 

контрапозицияга кўра  

       baAAbaA ,,    

 Бундан тўғри чизиқлар айқаш бўлса,  улар умумий нуқтага эга 

бўлмаслиги келиб чиқади. 

  Параллеллик аксиомасини қўллаб (мавжудлигини исботлаш мумкин):   
     

   
    Cbacab

cbCcbaCca

baCDbCDa







||||

,)()(

||

 

Савол туғилади: a   тўғри чизиқ ва  С  нуқта орқали  нечта тўғри чизиқ 

ўтказиш мумкин: а) битта  (Евклид фазосида);) биттадан ортиқ (Лобачевский 

фазосида). 

 Фазода ҳам худди шундай:  a  тўғри чизиқ билан бир текисликда  

ётади.   

Синфлаш:  

1)        Xba    

2)        YAAA    

Бир текисликда ётади             Бир текисликда ётмайди   

  Устма–уст тушади             Умумий нуқтага эга ва   кесишади   

 

Шундай қилиб,  фзодаги тўғри чизиқлар  ўзаро жойлашишида 

         baaxbbaba || : параллелликда    abba ||||  ; 

кесишишда     abba  ; айқаш бўлганда    abba    

Характерли хоссалари иккита теорема шаклида ифодаланади:  

1-ТЕОРЕМА. Агар икки тўғри чизиқ параллел бўлса, у ҳолда уларнинг 

бирортасини кесиб ўтувчи тўғри чизиқ бошқасини ҳам кесиб ўтади: 



      baba   )(||                                       (зарурий 

шарт) 

       bba ||   

             babaababaa ||||    

Тескари теорема. Агар ҳар қандай текисликдаги тўғри чизиқлардан 

бирортасини кесиб ўтувчи тўғри чизиқ иккинчисини ҳам кесиб ўтса, бу тўғри 

чизиқлар параллел. 

     bba ||)(    

Асосий теорема. Фазода икки тўғри чизиқ параллел бўлиши учун 

текисликдаги тўғри чизиқлардан бирортасини кесиб ўтувчи тўғри чизиқ 

иккинчисини ҳам кесиб ўтиши зарур ва етарли. 

Шундай қилиб, таъриф бериш мумкин: 

      baDfba  || ,  яъни: 

1)        baba ,||  

2)      baAAba ,||   

2-ТЕОРЕМА.    cacbba ||||)||(   

Исбот:      baba  )||(          caca ||                  

                    cbcb  )||(  

3-ТЕОРЕМА.      baAAba ,||                                                                                                                                  

Икки айқаш тўғри чизиқлар орасидаги бурчак унинг танланишига 

боғлиқ эмас, яъни   
     bcbaac  ||                                                      

Тескари теорема      babcac ||  фазода ўринли эмас, тўғри 

чизиқлар айқаш  ҳам бўлиши мумкин. 

 

 

2.Тўғри чизиқ ва текисликларнинг параллеллиги.   

Фазода бунда қуйидаги ҳоллар мавжуд: 

 ,a  

 

Умумий нуқтга эга эмас            Умумий нуқтага эга 
 ||a  

Битта умумий нуқтага эга        Биттадан кўп умумий нуқтага эга 

      a                                              a                  

 

           aaaa ||  

Кесиб ўтмаслик шартидан  

    ,)(|| aAADfa   

Мавжудлиги: тўғри чизиқ ва текислик параллел бўлиши учун  у 

текисликдан ташқарида унга параллел бўлган ҳамда    бу текисликка тегишли 

бирорта тўғри чизиққа параллел бўлиши зарур ва етарлидир. 



           ||| abbaaba   

1. Агар тўғри чизиқ текисликка тегишли бўлса, у ҳолда берилган тўғри 

чизиққа параллел ҳар қандай тўғри чизиқ бу текисликка тегишли бўлади. 

2.            |||||| bbbba   

3.                    |||| bbaba  

      3.Текисликларнинг параллеллиги. Бунда қуйидаги ҳоллар мавжуд: 

   XAA   ,   ,  

      1.     ||||    2.        ||)(||  aa  

      Мавжудлиги: берилган текисликка тегишли бўлган нуқтадан ва 

текисликка параллел ягона текислик мавжуд.  

      Текисликларнинг параллеллик аломати (етарли шарт):  

      1.Иккита кесишувчи тўғри чизиқлар бошқа текисликдаги иккита тўғри 

чизиққа (кесишувчи) параллел бўлиши зарур ва етарлидир. 
      ||||||   

 2. Икки текислик параллел бўлса, бирортасини кесиб ўтувчи ҳар қандай 

текислик иккинчисини ҳам кесиб ўтади. 

         ||  (зарурлиги) 

         ||   (етарлиги) 

         |||| aaa   

 

      Икки ҳол мавжуд : иккитаси параллел   ||  ,  параллел эмас 

  ,, , жуфт-жуфти билан кесишади: 

а)       ,,,  aaa                б)  ,,,,  cba  

 4.Тўғри чизиқларнинг перпендикулярлиги 

 Таърифга асосан 
    babbDfa  )()(   

 Унинг муҳим белгилари 

 1.    aa )(  

 Исбот. Контрапозиция усули билан келтириб чиқарилади. 

2.      baab )(||  

3.      aa ||)(  

Мавжудлиги: иккита берилган нуқтадан тенг узоқлашган нуқталарнинг 

геометрик ўрни бу нуқталардан ўтувчи тўғри чизиққа перпендикуляр.  

Бунда аналогия ўрнатиш мумкин: текисликда тўғри чизиққа нисбатан 

симметрия фазода текисликка нисбатан симметрия. 

Қуйидаги аломат мавжуд Тўғри бурчак ташкил этувчи текисликларга 

тегишли икки кесишувчи тўғри чизиқ перпендикуляр бўлса, у ҳолда бу 

текисликлар перпендикуляр: 
           lnlmlnmnm ,  

Оғма тушунчаси кейин киритилади:            aababba  



 Текисликка  параллеллик ва перпендикулярликнинг қуйидаги 

хоссалари ўрнатилади: 

1) Фақат битта перпендикуляр ўтказилади. 

 2) Текисликка параллел чексиз кўп тўғри чизиқлар ўтказиш мумкин. 

       3)Текисликка чексиз кўп оғма ўтказиш мумкин. 

  Бу тўғри чизиқлар ҳақидаги уч перпендикуляр ҳақидаги теоремани  ҳам 

асослашга олиб келади: 

    Текисликка тегишли ва оғмага перпендикуляр тўғри чизиқ оғманинг бу 

текисликка оғманинг проекциясига ҳам перпендикуляр бўлади. 

        BCaACaACПBCa  ,, . 

 Тескари  теорема ҳам ўринли. 

 Перпендикуляр текисликлар. Таърифга асосан бу тушунча  асосан 

қуйидаги белгиларни ўз ичига олиши керак: улар тўғри икки ёқли бурчаклар 

ҳосил қилади;бу икки ёқли бурчакларга мос чизиқлар бурчаклар ҳам тўғри 

бўлади. 

 Қуйидаги аломат ўрнатилади: икки текислик перпендикуляр бўлиши 

учун уларнинг биттаси бошқасига перпендикуляр тўғри чизиқдан ўтиши 

зарур:  
      lll)(  
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