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М а в з у :  Ч и з и қ л а р  ў р а м а с и  

Р е ж а  

1.  Т е к и с л и к д а г и  ч и з и қ л а р н и н г  б и р  п а р а м е т р л и  в а  к ў п  п а р а м е т р л и  

о и л а с и  

2.  Т е к и с л и к д а г и  ч и з и қ л а р  о и л а с и н и н г  ў р а м а с и .  

3.  Л и м и т  н у қ т а .  

4.  И к к и  п а р а м е т р л и  о и л а  ў р а м а с и .   

 

Т е к и с л и к д а г и  ч и з и қ л а р н и н г  б и р  п а р а м е т р л и  в а  к ў п  п а р а м е т р л и  

о и л а с и   

 

1 .  М а ъ л ум к и ,  
22 Ryx   т е н г л а м а  р а д и ус и  R  г а  т е н г  в а  м а р к а з  

к о о р д и н а т а  б о ш и д а  ё т г а н  а й л а н м а  и ф о д а л а й д и .  R  г а  ҳ а р  х а л  қ и й м а т л а р  

б е р с а к ,  ҳ а р  х и л  а й л а н а л а р  х о с и л  б ў л а д и .  1  –  ч и з м а д а  р а д и ус и  1 ,  2 ,  3 ,  4  

г а  т е н г  б ў л г а н  а й л а н а л а р н и н г  г р а ф и к л а р и  б е р и л г а н .  R  ў з г а р и ш и  б и л а н  

а й л а н а н и н г  н уқ т а д а г и  ҳ а м  ў з г а р а д и .   

Ш ун и н г  уч ун  0222  Ryx  -  м а р к а з л а р и  к о о р д и н а т а  

б о ш и д а  й о т г а н  а й л а н а л а р  “ о и л а с и н и ”  т а ш к и л  

қ и л а д и  д е б  а т а й м и з .  Х уд д и  ш ун г а  ў х ш а ш ,  

Cxy  22
 т е н г л а м а н и  п а р а б о л а л а р  

о и л а с и н и  и ф о д а  қ и л и н а д и .  С  г а  б е р и л г а н  

қ и й м а т л а р г а  

   1  –  ч и з м а      қ а р а б ,  ш у  о и л а г а  

қ а р а ш л и  ҳ а р  х и л  п а р а б о л а л а р  ҳ о с и л  б ў л а д и .   

 

У м ум а н ,  ч и з и қ н и н г  т е н г л а м а с и д а  б и т т а  

С  п а р а м е т р  и ш т и р о к  э т с а ,  б у  т е н г л а м а  б и р  

п а р а м е т р л и  ч и з и қ л а р  о и л а с и н и н г  

т е н г л а м а с и  д е й и л а д и ,  в а  у  қ и с қ а ч а  

  0,, CyxF  ш а к л д а  ё з а д и .  Ш ун г а  ў х ш а ш ,  

ч и з и қ н и р н г  т е н г л а м а с и д а  и к к и т а  п а р а м е т р  и ш т р о к  э т с а ,  б у  т е н г л а м а н и  

и к к и  п а р а м е т р л и  ч и з и қ л а р  о и л а с и н и н г  т е н г л а м а с и   д е й и л а д и .  Б у  

т е н г л а м а н и  қ и с қ а ч а    0,,, 21 CCyxF  ш а к л д а  ё з и ш  м ум к и н .  С 1  в а  С 2  г а  

а н и қ  қ и й м а т л а р  б е р и л г а н д а ,  ш у  о и л а г а  қ а р а ш л и  а н и қ  ч и з и қ н и н г  

т е н г л а м а с и  к е л и б  ч и қ а д и .   

 

М и с о л .  0 lkxy  -  и к к и  п а р а м е т р л и  т ў ғ р и  ч и з и қ л ар  

о и л а с и н и н г  т е н г л а м а с и ;      25
22
 byax  э с а  р а д и у с и  5  г а  т е н г  и к к и  

п а р а м е т р л и  а й л а н а л а р  о и л а с и н и н г  т е н г л а м а с и д и р ;  a  в а  b  

п а р а м е т р л а р г а  т а й и н  қ и й м а т л а р  б е р и л г а н д а ,  м а р к а з и   ba,  н уқ т а д а  

ё т г а н  в а  р а д и ус и  5  г а  т е н г  б ў л г а н  а й л а н а  х о с и л  қ и л и н а д и .   
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Т е к и с л и к д а  n  п а р а м е т р г а  б о ғ л и қ  б ў л г а н  ч и з и қ л а р н и н г  т е н г л а м а с и   

  0,...,,,, 21 nCCCyxF  

ш а к л д а  ё з и ш  м ум к и н .  n  п а р а м е т р л и ч и з и қ н и н г  о и л а с и  қ уй д а г и  х о с с а г а  

э г а :  

nCCC ,...,, 21  

 п а р а м е т р л а р н и н г  т е г и ш л и  и н т е р в а л д а  и х т ё р и й  р а в и ш д а  ў з г а р а  

о л и ш и д а н  ф о й д а л а н и б ,  ш у  о и л а г а  қ а р а ш л и  ш ун д а й  ч и з и қ н и  а ж р а т и ш  

м ум к и н к и ,  у  т е к и с л и к д а  о л д и н д а н  б е р и л г а н  n  т а  н уқ т а д а н  ў т а д и .  

Ҳ а қ и қ а т д а н   

  0,...,,, 21 nCCCyxF  

ч и з и қ       nnn yxAyxAyxA ...,,,, 222111  н уқ т а д а н  ў т г а н  б ў л с а ,  у  х о л д а  

қ уй д а г и  ш а р т л а р  б а ж а р и л а д и :  

 

 

  0,...,,,,

0,...,,,,

0,...,,,,

21

2122

2111







nnn

n

n

CCCyxF

CcCyxF

CCCyxF



  

Б у  т е н г л а м а л а р  с и с т е м а с и н и  nCCC ,...,, 21  п а р а м е т р л а р г а  

н и с б а т а н  е ч и б ,  т о п и л г а н  nCCC ,...,, 21  қ и й м а т л а р н и  

  0,...,,, 21 nCCCyxF  

г а  қ ў й с а к ,  и з л а ё т г а н  ч и з и қ н и н г  т е н г л а м а с и  ҳ о с и л  б ў л а д и .     

 

2 .  Т е к и с л и к д а г и  ч и з и қ л а р  о и л а с и н и н г  ў р а м а с и .  

  

Б и р  п а р а м е т р л и  ч и з и қ л а р  о и л а с и    0,, CyxF  б е р и л г а н  б ў л с и н .  

Б у  о и л а г а  қ а р а ш л и  т а й и н  ч и з и қ н и  х о с и л  қ и л и ш  уч ун ,  С  п а р а м е т р г а  

м а ъ л ум с  б и р  қ и й м а т и н и  б е р и ш  к е р а к .  С  н и н г  ў з г а р и ш  с о х а с и  21 CCC   

б ў л с и н .  Б а з а н  б и р  п а р а м е т р л и  о и л а  ч и з и қ л а р и  у ч ун  ш ун д а й  ч и з и қ  

м а в ж уд  б ў л а д и к и ,  у  ў з и н и  ҳ а р  б и р  н уқ т а с и д а  о и л а  ч и з и ғ и н и н г  б и р и г а  

ур и н а д и  в а  ў з и  а н а  ш у  ур и н и ш  н уқ т а л а р и д а н  т уз и л г а н  б ў л а д и  ( 2  –  

ч и з м а ) .  Б у н д а й  ч и з и қ  б е р и л г а н  о и л а н и н г  ў р а м а с и  д е б  а т а л а д и .    

 

Д а с т л а б  о и л а н и н г  ў р а м а с и  б о р  д е б  ф а р а з  қ и л а й л и к .  С о д д а л и к  

у ч ун ,  а в в а л ,  ў р а м а н и н г  ҳ а р  б и р   yxM ,  н уқ т а с и д а г и  о и л а  

ч и з и қ л а р и д а н  ф а қ а т  б и т т а с и  ур и н и б ,  т ь ур л и  н уқ т а л а р д а  э с а  о и л а н и н г  

т ур л и  ч и з и қ л а р и  ур м н а д и  д е й л и к .  Б у  х о л а т  ў р а м а  н и н г  ҳ а р  х и л   

 yxM ,  н уқ т а с и г а  ш у  н уқ т а д а н  ур и н а д и г а н  б и т т а  о и л а  ч и з и ғ и  м о с  

к е л а д и ;  д е м а к ,   yxM ,  н уқ т а  ў з г а р и ш и  б и л а н  о и л а  ч и з и ғ и  в а  ун г а  м о с  

к е л ув ч и  С  п а р а м е т р  ў з г а р а  б о р а д и ,  ш у  с а б а б л и ,  ў р а м а  б ў л и б  х а р а к а т  

қ и л а д и г а н   Cxx   в а   Cyy   д е б  

х и с с о б л а ш  м ум к и н .  Б и з   CyxF ,,  

ф ун к ц и я н и н г  х у с ус и й  х о с и л а л а р и  

м а в ж уд  2  –  ч и з м а   в а  уз л ук с и з ,  
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ҳ а м д а   Cx  в а   Cy  ф ун к ц и я л а р н и н г  ҳ о с и л а с и  х а м  уз л ук с и з  д е б  ф а р а з  

қ и л а м и з .  Ў р а м а н и н г  х а р  б и р  н уқ т а с и  о и л а н и н г  б и р  ч и з т ғ т г а  қ а р а ш л и  

б ў л г а н и  уч ун  уш б у  а й н и я т н и  х о с и л  қ и л а м и з :   

         0,, CCyCxF  

Б у  а й н и я т н и  С  б ў й и ч а  т ў л и қ  д и ф ф е р е н ц и а л л а й м и з :  

   0














C

F

dC

dy

y

F

dC

dx

x

F
  ( 1 )  

Ш а р т г а  к ў р а ,  о и л а  ч и з и ғ и  в а  ў р а м а  б и р  –  б и р и г а  ур и н а д и .  § 1 8  г а  

а с о с а н ,  ул а р н и н г  у м ум и й  н уқ т а л а р и д а г и  ур ун м а л а р и н и н г  т е н г л а м а л а р и   

    0'' 00 00
 yyFxxF yx  

в а   

oCC y

yy

x

xx

''

00

0





 

 б ў л а д и .  Б ун д а й  ур ун м а л а р  ус т м а  –  ус т  т у ш г а н и  уч ун  

00
';' 00 CC yyyxxx    ё л и  б у  қ и й м а т л а р н и  ( 1 )  г а  қ ў й с а к ,  

0'''',0''''
00000000
 CyCxCyCx yFxFyFxF   

к е л и б  ч и қ а д и .  Б у  н а т и ж а д а  ур ун м а н и н г  ҳ а р  б и р   yxM ,  н уқ т а с и д а  

б а ж а р и л а д и ,  ш у  с а б а б л и ,  ум ум а н :  0''''
0000
 CyCx yFxF .  Б и з  о и л а  

ч и з и қ л а р и д а г и  м а х с ус  н уқ т а л а р н и  в а қ т и н ч а  қ а р а й м и з ,  я ъ н и  xF '  в а  yF '  

х о с и л а л р  б и р  в а қ т д а  н ў л г а  т е н г  э м а с  д е б  ф а р а з  э т а м и з .  

0''''
0000
 CyCx yFxF   в а  ( 1 )  д а н  0' CF  к е л и б  ч и қ а д и .  Б и з  уч у н  н о м а ъ л ум  

б ў л г а н     CyyCxx  ,  ф ун к ц и я л а р  қ уй д а г и  т е н г л а м а л а р  

с и с т е м а с и н и  С  г а  н и с б а т а н  қ а н о а т л а н т и р и ш и  к е р а к :  

       0,,',0,,  CyxFCyxF C                   ( 2 )  

Ш ун д а й  қ и л и б ,  ў р а м а  м а в ж у д  б ў л с а ,  ун и н г  п а р а м е т р и к  

   CyyCxx  ,  т е н г л а м а л а р и  ( 2 )  с и с т е м а н и  х  в а  у  г а  н и с б а т а н  

е ч и ш  н а т и ж а с и д а  ҳ о с и л  қ и л и н а д и .  С  ў з г а р ув ч и  б о ғ л и қ  е ч и м г а  э г а д и р .  

А г а р  С  ў з г а р м а с  б ў л и б ,    0,, CyxF  н и н г  ў р а м а с и  м а в ж уд  б ў л м а й д и .   

О и л а  ч и з и ғ и д а  ё т и б ,  к о о р д и н а т а л а р и  ( 2 )  с и с т е м а н и  

қ а н о а т л а н т и р г а н  н у қ т а  ч и з и ғ и н и н г  х а р а к т е р и с т и к  н у қ т а с и  д е й и л а д и .   

( 2 )  с и с т е м а н и  е ч г а н д а  ҳ о с и л  б ў л г а н     CyyCxx  ,  

т е н г л а м а л а р  б и л а н  и ф о д а л о в ч и  ч и з и қ л а р  о и л а с и г а  д и с к р и м и н а н т  

ч и з и ғ и  д е й и л а д и .   

Д и с к р и м и н а н т  ч и з и қ  о и л а  ч и з и қ л а р и н и н г  х а м м а с и г а  ур ун с а ,  у  

ў р а м а  б ў л а д и .  Х а қ и қ а т а н ,     CyyCxx  ,  н и  ( 2 )  г а  қ ў й с а к   

     0,, CCyCxF  

в а   

     0,,' CCyCxF C  

а й н и я т  в уж уд г а  к е л а д и .  Б у л а р д а н  б и р и н ч и с и  С  б ў й и ч а  

д и ф ф е р е н ц и а л л а б  0' CF  н и  н а з а р г а  о л с а к ,  0''''  CyCx yFxF  ҳ о с и л  



 5 

б ў л а д и .  Б у  э с а ,  д и с к р и м и н а н т  ч и з и ғ и  б и л а н  о и л а  ч и з и ғ и г а  қ а р а ш л и  

у м ум и й  н уқ т а л а р д а г и  ур ун м а л а р  ус т м а  –  ус т  т уш г а н д а  б а ж а р и л а д и .   

Ю қ о р и д а  б и з  о и л а  ч и з и қ л а р и н и н г  ф а қ а т  о д д и й  н уқ т а л а р и  б и л а н  

и ш  к ў р а м и з  д е б  ф а р а з  қ и л г а н  э д и к .  Э н д и  б у  ф а р а з д а н  в о з  к е ч и б ,  о и л а  

ч и з и қ л а р и г а  қ а р а ш л и  б а р ч а  м а х с ус  н уқ т а л а р н и  ҳ а м  қ а р а й л и к ,  я ъ н и   

      0,,0,,,0,,  CyxFCyxFCyxF yx  

т е н г л а м а л а р н и  қ а н о а т л а н т и р ув ч и  н уқ т а л а р  т ў р л а м и н и  т е к ш и р а й л и к .  Б у  

у ч т а  т е н г л а м а  с и с т е м а с и  е ч и л м а й д и г а н  б ў л с а ,  о и л а  ч и з и қ л а р и н и н г  

м а х с ус  н уқ т а л а р и  б ў л м а й д и .  М а с а л а н ,   

  0
3

 yCx  т е н г л а м а  уч ун  .01yF  

 Э н д и  б и з  м а х с ус  н уқ т а л а р  ч е к с и з  к ў п  д е б  ф а р а з  қ и л а м и з .  Б у  

н уқ т а л а р  уч ун  ҳ а м   ,Cxx   в а   Cyy   б ў л и б ,   

     0,, CCyCxF  

а й н и я т  б а ж а р и л а д и .  Б у  а й н и я т н и  С  б ў й и ч а  д и ф ф е р е н ц и а л л а й м и з :  

    .0'' 














C

F
Cy

y

F
Cx

x

F
 

 А м м о  ( 2 )  г а  а с о с а н ,  0




C

F
 б ў л и б ,  д е м а к ,  ( 2 )  н и  қ а н о а т л а н т и р г а н  

н уқ т а л а р  0F  в а  0' CF  т е н г л а м а л а р н и  ҳ а м  қ а н о а т л а н т и р а д и  –  м а х с ус  

н уқ т а л а р  т ў п л а м и  ҳ а м  д и с к р и м и н а н т  ч и з и қ  т а р к и б и г а  к и р а д и .  

 Х ул л а с ,  қ уй д а г и  н а т и ж а г а  к е л а м и з :  О и л а  т е н г л а м а с и н и  С  

п а р а м е т р  б ў й и ч а  д и ф ф е р е н ц и а л л а б  в а  у н и  ( м у м к и н  б ў л с а ) н о л г а  

т е н г л а ш т и р и б ,  0F  в а  0' CF  г и  х о с и л  қ и л а м и з ю  б у  с и с т е м а н и  х  в а  у  

г а  н и б а т а г  е ч и ш д а н  к е л и б  ч и қ қ а н   ,Cxx   в а   Cyy   т е н г л а м а л а р  

б и л а н  ё к и    0,  yx  ( т е н г л а м а     CyyCxx  ,  д а н  С  н и  й ў қ о т и ш  

н а т и ж а с и д а  х о с и л  б ў л а д и ) т е н г л а м а  б и л а н  и ф о д а л о в ч и  д и с к р и м и н а н т  

ч и з и қ н и  х о с и л  қ и л а м и з .  Б у  ч и з и қ н и н г  ш у н д а й  қ и с м и н и  а ж р а т а м и з к и ,  у  

о и л а  ч и з и қ л а р и н и н г  м а х с у с  н у қ т а л а р д а  х о л и  б ў л с и н .  А н а  ш у  қ и с м и  

ў р а м а н и  б е р а д и .  Д и с к р е м и н а н т  ч и з и қ н и н г қ о л г а н  қ и с м и  э с а  о и л а  

ч и з и қ л а р и г а  қ а р а ш л и  м а х с у с  н у қ т а л а р н и н г  г е о м е т р и к  ў р н и н и  

и ф о д а л а й д и .   

 Б у м ул о х а з а л а р д а н ,  о и л а  ў р а м а с и  ё к и  м а х с у с  н уқ т а н и н г  

г е о м е т р и к  ў р н и  х а р а к т е р и с т и к  н у қ т а л а р д а н  и б о р а т д и р ,  д е г а н  х ул о с а  

ч и қ а д и .   

 

 М и с о л л а р .  1 .    22 CxCy   п а р а б о л а л а р  о и л а с и н и н г  ў р т а с и н и  

т о п и л с и н .   

 

 Е ч и ш .  Б е р и л г а н  т е н г л а м а д а н  С  п а р а м е т р  б ў й и ч а  ҳ о с и л а  о л а м и з :  

      

   0

;0122;0 2222





CCxCxC

CxCCxCyCxC
 

ё к и   

   02  CxCxC .  
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Б ун и  б е р и л г а н  т е н г л а м а  б и л а н  б и р г а ,  я ъ н и  

     020
22  CxCxCCxCy  

с и с т е м а н и  е ч а м и з ;  и к к и н ч и  т е н г л а м а н и  020,0  CxCxC  

к е л и б  ч и қ а д и  б у  қ и й м а т л а р н и н г  ҳ а р  б и р и н и  б и р и н ч и  т е н г л а м а г а  

қ ў я м и з ;  0C  қ и й м а т д а  0y  х о с и л  б ў л а д и ;  Cx   қ и й м а т д а  ҳ а м  0y  

к е л и б  ч и қ а д и ;  н и х о я т ,  Cx 2  қ и й м а т д а   
4Cy   г а  э г а  б ў л а м и з .   

 Э н д и   

     42

0,

CyCx

yCx





 

т е н г л а м а д а н  С  н и  й ў қ о т с а к ,  д и с к р и м и н а н т  ч и з и ғ и н и н г  0y  в а  

4

2










x
y  ё к и  016 4  xy  ч и з и қ л а р  п а р а б о л а л а р  о и л а с и н и н г  ў р а м а с и н и  

т а ш к и л  қ и л а д и ,  ч и н к и  б е р г а н  ч и з и қ л а р  о и л а с и д а  м а х с ус  н уқ т а л а р  й ў қ .  

 

 2 .  У ш б у   2522
 yax  а й л а н а  о и л а с и н и н г  ур ун м а с и  т о п и л с и н .   

Е ч и ш .  Б е р и л г а н  т е н г л а м а д а н  а  б ў й и ч а  х о с и л а  о л а м и з :  

  002  axax .   

Б ун и  б е р и л г а н  т е н г л а м а  б и л а н  б и р г а  е ч и б  а  н и  й ў қ о т с а к ,  

252 y  ё к и  5y  к е л и б  ч и қ а д и .  Д е м а к ,  

б е р и л г а н  а й л а н а л а р  о и л а с и н и н г  

д и с к р и м и н а н т  ч и з и ғ и  О Х  ў қ и г а  п а р а л е л  

и к к и т а  05,05  yy  т ў ғ р и  ч и з и қ д а н  

и б о р а т  э к а н .  Б у                         3  –  ч и з м а            

д и с к р и м и н а н т  

                                      ч и з и қ  б е р и л г а н  

а й л а н а л а р  о и л а с и н и н г  ў р а м а с и д и р  ( 3  -  

ч и з м а ) .   

 

 3 .  У з ун л и г и  а  г а  т е н г  в а  уч л а р и  к о о р д и н а т а л а р  ў қ л а р и  б ў й и ч а  

с и л ж и б  б о р ув ч и  к е с м а  в а з и я т л а р и н и н г  ў р а м а с и  т о п и л с и н .   

 Е ч и ш :   MOBABMOaAB ,,  б ў л с и н .  Д е м а к ,  OAB  ҳ а м  θ  г а  

т е н г  б ў л а д и .  A B  т ў ғ р и  ч и з и қ н и н г  к е с м а л а р  б ў й и ч а  т е н г л а м а с и   

1
OA

y

OB

x
 

в а  

 cos,sin,sinsin 
AB

OA

a

OB
OAB

AB

OB
 

 ё к и   

cosaOA .  

Ш у с а б а б л и  т ў ғ р и  ч и з и қ  т е н г л а м а с и н и   

a
yx


 cossin
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ш а к л д а  ё з и ш  м ум к и н .  θ  н и  п а р а м е т р  с и ф а т и д а  қ а б у л  қ и л и б ,  θ  б ў й и ч а  

х о с и л а  о л а м и з :   

0sin
cos

cos
sin 22

 





yx
 

Ё к и  







sin
cos

cos
sin 22

yx
 .  

 Б ун и  қ уй д а г и  ш а к л д а  ё з и ш  м ум к и н :  

;
1cossin

cossin

cos

cos

sin

sin
2222

a
a

yxyx
















 

б ун д а н  а с т р о и д а н и н г   33 cos,sin ayax  т е н г л а м а л а р и  х о с и л  

қ и л и н а д и .  Б у  д и с к р и м и н а н т  ч и з и қ  –  м а с а л а м м и з д а г и  к е с м а л а р  

о и л а с и н и н г  ў р а м а с и д и р .   

 

 4 .    032
 xay  ч и з и қ  о и л а с и н и н г  ў р а м а с и н и  

т о п а м и з .  Б е р и л г а н  т е н г л а м а н и    02  ay  б и л а н  

б и р г а  е ч с а к ,  0x  я ъ н и  O Y  ў қ и н и н г  т е н г л а м а с и  

к е л и б  ч т қ а д и .  0x  ч и з и қ  –  б е р и л г а н  ч и з и қ л а р  

о и л а с и н и н г  д и с к р и м и н а н т  ч и з и ғ и  б ў л а д и .   

 Б у  ч и з и қ  о и л а с и н и н г  ў р а м а с и н и  б е р м а й д и  –  у  

ш у  о и л а  ч и з и қ л а р г а  қ а р а ш л и  м а х с ус  н уқ т а н и н г  

г е о м е т р и к  ў р н и д а н  и б о р а т д и р .   

       4 - ч и з м а   Х а қ и қ а т д а н ,  О Y  ў қ и н и н г  

н уқ т а л а р и д а н  

03' 2  xF x  

 в а   

  02' ayF y ,  

 я ъ н и  xF  в а  
yF   н и н г  и к к а л а с и  х а м  н ў л г а  т е н г  ( 4  –  ч и з м а ) .  

 

 5 .  Я р и м  к уб и к    0
32  axy   п а р а б о л а л а р  о и л а с и н и н г  

д и с к р и м и н а н т  ч и з и ғ и  0y  б ў л а д и .  Б у  ч и з и қ  о и л а с и н и н г  м а х с ус  

н уқ т а л а р д а н  т уз а л г а н  б ў л и б ,  д е м а к ,  у  о и л а  ў р а м а с и  б ў л м а й д и .  ( 5  –  

ч и з м а ) .   

 

М а ш қ л а р   

 

 1 .   Т ў ғ р и  ч и з и қ н и н г  о и л а с и  О Х  в а  О У  ў қ л а р и  б и л а н  к е с и ш и б ,  

ю з л а р и  т е н г   0S  уч б ур ч а к л а р н и  т а ш к и л  қ и л а д и .  Ш у т ў ғ р и  ч и з и қ л а р  

о и л а с и н и н г  ў р а м а с и  т о п и л с и н .  

 

 Ж а в о б :  
2

0S
xy   
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 2 .  uCyuCx  32 ,  ч и з и қ л а р                     5 -  ч и з м а  

о и л а с и н и н г  ў р а м а с и  т о п и с и н .   

 

 К ў р с а т м а .  О л д и н  и  н и  й ў қ о т и б    0., CyxF  ш а к л д а г и  т е н г л а м а н и  

х о с и л  қ и л и н а д и .   

 Ж а в о б :  
27

8

9

4
,  yxyx .  Б у  е р д а  yx   д и с к р е т  ч и з и ғ и  

ў р а м а с и  э м а с .   

 

 3 .   Б о ш  д е т е р м и н а н т л а р и  ум у м и й  в а  ю з а л а р и  ў з а р о  т е н г  

э л и п и с л а р  о и л а с и н и н г  ў р а м а с и  т о п и л с и н .  

 

 Ж а в о б :  и к к и т а  г и п е р б о л а :  Cxy
2

1
  

 

 4 .  pyx 22   п а р а б о л а н и н г  уч и д а н  ў т г а н  в а  м а р к а з л а р и  ш у  

п а р а б о л а н и н г  ус т и д а  ё т г а н  а й л а н а л а р  о и л а с и н и н г  ў р а м а с и н и  т о п и л с и н .   

 

 Ж а в о б :     1 )  О и л а  т е н г л а м а с и  02
2

22  y
p

C
Cxyx .  

          2 )  Ў р а м а :    0222  pxyxy   

 

 

 

3 .  Л и м и т  н у қ т а .  

  

О и л а  ч и з и қ л а р и д а н  п а р а м е т р н и н г  С 0   

қ и й м а т и г а  м о с  к ул ув ч и  б и т т а    0,, 0 CyxF  

ч и з и қ н и н г  в а  ун г а  я қ и н  т ур г а н    0,, 0  CCyxF  

ч и з и қ н и н г  т е н г л а м а л а р и н и  б и р г а  е ч а й л и к :  

    0,,,0,, 00  CCyxFCyxF       ( 3 )   

Б у  и к к и  ч и з и қ  б и т т а  ё к и  б и р н е ч а                 

6  –  ч и з м а  

н уқ т а л а р д а  к е с и ш и ш и  ( к е с и ш м а с л и г и  ҳ а м )   

м ум к и н .  C  н о л г а  и н т и л г а н д а ,  к е с и ш и ш и  

н уқ т а л а р и  б и р и н ч и  с и з и қ  б ў й л а б  қ а н д а й д и р  ҳ а р а к а т  қ и л а д и .  А г а р  

к е с и ш и ш  н уқ т а л а р и д а н  б и р о р т а с и  а н и қ  л и м и т  в а з и я т г а  и н т и л с а ,  ш у  

л и м и т  в а з и я т  д а с т л а б к и  ч и з и қ н и н г  л и м и т  н у қ т а с и  д е й и л а д и .   

( 1 )  с и с т е м а  ў р н и г а  э к в и в а л е н т  б ў л г а н     

   
   

0
,,,,

0,, 00
0 






C

CyxFCCyxF
CyxF        ( 4 )  

с и с т е м а н и  о л и б  C  н и  н о л г а  и н т и л т и р с а к ,  б и з г а  м а ъ л ум   

   0,,'0,, 00  CyxFCyxF  

с и с т е м а  к е л и б  ч и қ а д и .  Ш ун д а й  қ и л и б    0,, 0 CyxF  н и н г  л и м и т  н уқ т а с и  

  0,, 0 CyxF  о и л а н и н г  д и с к р и м и н а н т  ч и з и ғ и  с о с т а в и  к и р а д и  в а  а г а р  
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л и м и т  н уқ т а л а р н и н г  г е о м е т р и к  ў р н и  м а в ж уд  б ў л с а ,  у  д и с к р е м и н а н т  

ч и з и ғ и н и  т а ш к и л  қ и л а д и .   

У ш б ун и  т а ъ к и д л а й м и з :  о и л а  ў р а м а с и г а  ё к и  м а х с у с  н у қ т а л а р и н и н г  

г е о м е т р и к  ў р н и г а  қ а р а ш л и  х а р  б и р  М  н у қ т а  –  о и л а д а г и  м а ъ л у м  б и р  

  0,, 0 CyxF ч и з и ғ  б и л а н  ё н и  ш у  о и л а д а г и    0,, 0 CyxF  г а  ё қ и н  т у р г а н  

ч и з и қ н и н г  к е с и ш г а н  н у қ т а с и н и н г  л и м и т  в а з и я т и д и р .  Х а р  б и р  л и м и т  

н у қ т а  –  х а р а к т е р и с т и к  н у қ т а д и р .  Б у х о с с а  г е о м е т р и к  н уқ т а и  н а з а р д а н  

р а в ш а н  б ў л и б ,  б и з  ю қ о р и д а  ун и  а н а л и т и к  х и с с о б л а б  б е р д и к  ( 6  –  ч и з м а )  

б и р о қ  т е с к а р и  д а в о  к уч г а  э г а  э м а с :  о л и л а  ч и з и ғ и н и н г  л и м и т  н уқ т а с и  

б ў л м а с л и г и  ҳ а м  м ум к и н :  м а с а л а н ,    0
22  Cxy   ч и з и қ н и н г  

д и с к р и м и н а н т  ч и з и ғ и  0y  б ул и б ,  б у  т о ғ р и  ч и з и қ  х а р а к т е р и с т и к  

н уқ т а л а р н и н г  г е о м е т р и к  ў р н и д и р ,  б и р о қ  о и л а н и н г  ч е к с и з  я қ и н  и к к и т а  

ч и з и ғ и  ҳ а қ и қ и й  н уқ т а л а р д а  к е с и ш м а й д и  –  л и м и т  н уқ т а л а р  й ў қ д и р .   

 

 

 И к к и  п а р а м е т р л и  о и л а  ў р а м а с и .  
 

Ч и з и қ л а р н и н г   

  0,,, yxF                      ( 5 )  

о и л а с и  и к к и  п а р а м е т р л и  б ў л и б ,  б у н д а  α  в а  β  п а р а м е т р л а р  ў з а р о  б о ғ л и қ  

д е й л и к :   

  0,                             ( 6 )  

Б у  м ун о с а б а т д а н  β  н и  α  о р қ а л и  и ф о д а л а б ,  ( 5 )  г а  қ ў й г а н и м и з д а ,  а с л и д а ,  

б и р  п а р а м е т р л и  о и л а н и  х о с и л  қ и л а м и з ,  д е м а к ,  б у  х о л ,  д е й а р л и  я н г и  

э м а с .  Б и р о қ  ( 6 )  д а н  β  н и  ч и қ а р и ш  ў р н и г а  ( 5 )  д а  β  н и  α  ф ун к с и я с и  д е б  

ҳ и с о б л а б ,  ( 5 )  н и  α  б ў й л а б  д и ф ф е р е н с и я а л л а й м и з :  

0













 d

dFF
                      ( 7 )  

 Б у  т е н г л и к к а  к и р г а н  




d

d
 х о с и л а н и  ( 6 )  д а н  т о п и ш  м ум к и н :  

.;0





































d

d

d

d
 

Э н д и  б ун и  ( 7 )  г а   қ ў й и б ,  қ уй д а г и н и  х о с и л  қ и л а м и з :  

0



























FF
 

 Ё к и  

 
 

0
,

,
































FF

D

FD
                     ( 8 )  

О и л а  ў р а м а с и  ( д е т е н м и н а н т  ч и з и ғ и )  т о п и ш  уч ун  ( 5 ) ,  ( 6 )  в а  ( 8 )  

д а н  и к к и  п а р а м е т р  α  в а  β  н и  ч и қ а р и ш  к е р а к .  Н а т и ж а д а  д и с к р и м и н а н т  

ч и з и ғ и н и н г  т е н г л а м а с и  ҳ о с и л  б ў л а д и :  

  0,  yx  
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М и с о л л а р .    
 

1 .  я р и м  ў қ н и н г  й и ғ и н д и с и  ў з г а р м а с  в а  с и м м е т р и я  ў қ л а р и  ум ум и й  

б ў л г а н  э л и п и с л а р  о и л а с и н и н г  ў р а м а с и  т о п и л с и н  ( 8 9  -  ч и з м а ) .  

А й л а н а  о и л а с и  т е н г л а м а с и ;  

   1
2

2

2

2




yx
 

б ў л и б ,  б ун д а н ,  .constl      

 
 

0

11

22

,

,
3

2

3

2

 



yx

D

FD
 

 Ё к и   

3

2

3

2



yx
  

Б ун д а н  э с а ,   

l

yx

112

2

2

2










  

Д е м а к   

  .,,, 3

2

3

1

3

2

3

1

2323 ylxllylx    

Э н д и  l   д а н  ф о й д а л а н с а к ,  ў р а м а н и н г  т е н г л а м а с и  х о с и л  б ў л а д и :  

3

2

3

2

3

2

ayx   -  а с т р о и д а .  

 

2 .  У ш б у  222,1 l
yx

 


 о и л а н и н г  ў р а м а с и  т о п и л с и н .  

 

Ж а в о б :  а с т р о и д а  3

2

3

2

3

2

lyx   

3 .  м а р к а з л а р и  б е р и л г а н  э л и п и с д а  ё т г а н  х о л д а ,  ш у  э л и п с н и н г  б и т т а  

ф о к ус и д а н  ў т ув ч и  а й л а н а л а р  о и л а с и н и н г  ў р а м а с и  т о п и л с и н .   

 

Ж а в о б :  э л и п с  т е н г л а м а с и  о д о а т д а г и ч а  1
2

2

2

2


b

y

a

x
 к ў р и н и ш и д а  о л и н с а  

[ б ун д а  222 cba  ] ,  у  х о л д а  о и л а  т е н г л а м а с и  

       sincossincos 2222
bacbyax   в а  ў р а м а  т е н г л а м а с и  

  222
4aycx   б ў л а д и ,  б у  с ў н г и  т е н г л а м а  р а д и у с и  2 а  г а  т е н г  м а р к а з и  

и к к и н ч и  ф о н ус д а  ё т г а н  а й л а н а н и  и ф о д а л а й д и .   
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