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Настоящая работа посвящена аналитической теории решения 
уравнения Бельтрами  

                                  ( ) ( ) ( )z zf z z f zµ= ,                                                          (1) 

имеющей непосредственное отношение к квазиконформным отображениям. 
Относительно функции ( )zµ , в общем случае предполагается, что она 
измерима и ( ) 1z Cµ ≤ <  почти всюду в рассматриваемой области .D ⊂ £  В 
литературе решения уравнения (1) принято говорить A−аналитическими 
функциями. 

Пусть A −антианалитическая, 0,A∂ =  в области D ⊂ £  и такая, что  
( ) 1, .A z C z D≤ < ∀ ∈   Положим   

                              ( ) ( ),A AD A z D A z
z z z z

∂ ∂ ∂ ∂
= − = −

∂ ∂ ∂ ∂
 .  

Тогда согласно (1) класс аналитических функций ( ) ( )Af z O D∈  
характеризуется тем, что ( ) 0.AD f z =  Так как антианалитическая функция 

является бесконечно гладкой, то из (см.[2]) вытекает, что ( ) ( ).AO D C D∞⊂  
 Теорема 1.4. (Аналог теоремы Коши, см.[4]). Если 

( ) ( ) ( ),Af z O D C D∈ I   где D ⊂ −£  область со спрямляемой границей  ,D∂

то ( ) ( )( ) 0.
D

f z dz A z d z
∂

+ =∫   

В изучении A−аналитических функций, когда  функция ( )A z −
антианалитическая, большую роль играет ядро  
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где   ( ), zγ ξ −  гладкая кривая, соединяющая точек , .z Dξ ∈   Если область  D−

односвязная,  то интеграл ( ) ( )
( ),z

I z A d
γ ξ

τ τ= ∫   не зависит от пути 

интегрирования;  он совпадает с первообразной,   ( ) ( )' .I z A z=   

 

Теперь мы предположим, что область D  выпуклая и  Dξ ∈ −  

фиксированная ее точка.   

Теорема 1. Если функция ( )Af O D∈ , то функция  

( )
( , )

( ) ( ) ( )
z

F z f z dz A z dz
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= +∫  

является A −аналитическая функция. Кроме того ( )F z  удовлетворяет 

следующий равенство  

( ), ( ) ( )F Ff z A z f z
z z

∂ ∂
= =

∂ ∂
. 
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