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Ðåçþìå. Óñòàíîâëåíî ñóùåñòâîâàíèå äëÿ ëþáîé ýêâèâàëåíòíîñòè ñ áåñêîíå÷íûì
÷èñëîì ñìåæíûõ êëàññîâ íà ìíîæåñòâå íàòóðàëüíûõ ÷èñåë áåñêîíå÷íîãî
ýôôåêòèâíîãî ðàñøèðåíèÿ, ôàêòîð-ïðîñòðàíñòâî ïî ìîäóëþ êîòîðîãî êîìïàêòíî.
Êëþ÷åâûå ñëîâà: ýêâèâàëåíòíîñòü, ýôôåêòèâíîñòü, êîìïàêòíîñòü.

Ñî âñåìè íåîïðåäåëÿåìûìè ïîíÿòèÿìè ìîæíî îçíàêîìèòüñÿ â ðàáîòàõ Þ.Ë.Åðøîâà [1],
À.È.Ìàëüöåâà [2] è Í.Õ.Êàñûìîâà [3].

Ïóñòü η ýêâèâàëåíòíîñòü íà ω. Áóäåì íàçûâàòü åå η-áåñêîíå÷íîé (èëè, åñëè èç êîíòåêñòà
ÿñíî î êàêîé ýêâèâàëåíòíîñòè èäåò ðå÷ü, ïðîñòî áåñêîíå÷íîé), åñëè áåñêîíå÷íî ÷èñëî åå
ñìåæíûõ êëàññîâ. Ðàñøèðåíèåì ýêâèâàëåíòíîñòè η0 íàçîâåì ëþáóþ ýêâèâàëåíòíîñòü η1, â
êîòîðîé ñîäåðæèòñÿ η0, ò.å. η0 ⊆ η1.

Ìíîæåñòâî α ⊆ ω íàçûâàåòñÿ η-çàìêíóòûì, åñëè âìåñòå ñ êàæäûì ÷èñëîì îíî ñîäåðæèò è
âñå åìó η-ýêâèâàëåíòíûå, ò.å. x ∈ α ∧ x = y (mod η) → y ∈ α.

Ôàêòîð-ìíîæåñòâîì ïî ìîäóëþ η äëÿ ýêâèâàëåíòíîñòè η íàçûâàåòñÿ ìíîæåñòâî η-ñìåæíûõ
êëàññîâ, ò.å. ω/η.

Êàê îáû÷íî, ïîäìíîæåñòâî α ìíîæåñòâà íàòóðàëüíûõ ÷èñåë ω íàçûâàåòñÿ âû÷èñëèìûì
(ïåðå÷èñëèìûì), åñëè ñóùåñòâóåò àëãîðèòì ðàñïîçíàâàíèÿ ïðèíàäëåæíîñòè ìíîæåñòâó α
(ñóùåñòâóåò àëãîðèòì ïåðå÷èñëåíèÿ ýëåìåíòîâ ìíîæåñòâà α).

η-ïåðå÷èñëèìûì (η-âû÷èñëèìûì, η-àðèôìåòè÷åñêèì) íàçûâàåòñÿ η-çàìêíóòîå
ïåðå÷èñëèìîå (âû÷èñëèìîå, àðèôìåòè÷åñêîå) ìíîæåñòâî.

Ò.ê. ïåðåñå÷åíèå êîíå÷íîãî ÷èñëà η-ïåðå÷èñëèìûõ (η-âû÷èñëèìûõ, η-àðèôìåòè÷åñêèõ)
ìíîæåñòâ ÿâëÿåòñÿ òàêîâûì æå, òî òàêèå ìíîæåñòâà îáðàçóþò áàçó åñòåñòâåííîé
(àëãîðèòìè÷åñêîé) òîïîëîãèè íà ôàêòîð-ìíîæåñòâå ω/η, êîòîðóþ áóäåì íàçûâàòü η-
ïåðå÷èñëèìîé (ñîîòâåòñòâåííî η-âû÷èñëèìîé, η-àðèôìåòè÷åñêîé).

Òåîðåìà 1. Âñÿêàÿ áåñêîíå÷íàÿ ýêâèâàëåíòíîñòü η íà ω èìååò òàêîå áåñêîíå÷íîå
ðàñøèðåíèå η∗, ïåðå÷èñëèìîå (âû÷èñëèìîå, àðèôìåòè÷åñêîå) ôàêòîð-ïðîñòðàíñòâî ω/η∗ ïî
ìîäóëþ êîòîðîãî ÿâëÿåòñÿ êîìïàêòíûì.

Çàìåòèì, ÷òî ïåðå÷èñëèìîå η∗-ïðîñòðàíñòâî, ÿâëÿþùååñÿ êîìïàêòíûì, ìîæåò è íå áûòü
êîìïàêòîì ([4]).

Îòìåòèì òàêæå îñîáóþ ðîëü ïðîñòðàíñòâ, ïîðîæäåííûõ âû÷èñëèìûìè ìíîæåñòâàìè, â
÷àñòíîñòè � ôàêòîðû íåãàòèâíûõ ýêâèâàëåíòíîñòåé c îïðåäåëåííûìè íàä íèìè òîïîëîãèÿìè,
ïîðîæäåííûìè âû÷èñëèìûìè ñå÷åíèÿìè íåãàòèâíûõ ëèíåéíûõ ïîðÿäêîâ [5].
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